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1.3k Uvazujte funkci f : [0,00) — R zadanou predpisem

rloge e (0,00),
0, z =0.

Rozhodnéte, zda je funkce spojita na [0, 00).

(a)

(b) Rozhodnéte, zda existuje f’ (0), a pokud ano, spoctéte ji.

()

()8 Rozhodnéte, zda existuje a € (0, 00) takové, e funkce f je monoténni na intervalu
(a,00).

Rozhodnéte, zda ma funkce f asymptotu v oo, a pokud ano, urcete ji.

(e)’!< Rozhodnéte, zda existuje b € (0,00) takové, ze funkce f je konkavni na intervalu
(0,b).

2. Uvazujte funkci f definovanou predpisem

: 2logx
{arcsm <1+10g2x) , x€(0,00)

0, z =0.

(a) Ukazte, ze je funkce f dobfe definovana.

(b) Rozhodnéte, ve kterych bodech x € [0, 00) existuji jednostranné derivace funkce f
a pro tyto body je spoctéte.

(¢) Urcete intervaly monotonie funkce f.
(d) Ur¢ete obraz mnoziny |0, ] pfi zobrazeni f.

(e) Urcete intervaly konvexity a konkavity funkce f.

3. Uvazujte funkci f(z) = y/[sinz|cos (£).
(a) Naleznéte body maxima a minima funkce f, pokud existuji.
(b) Ur¢ete obor hodnot funkce f.

(c)‘% Existuje otevieny interval I obsahujici bod 7, na kterém je funkce f konvexni?
4. UvaZujte funkci f zadanou predpisem

(‘1,2)5inac7 r R \ {0}
1, z = 0.

Najdéte intervaly, kde je funkce f spojité.
b
(c

(d &8 Rozhodnéte, zda existuje £ > 0 takové, Ze funkce f je monoténni na intervalu

(€, 00).

(a
( Spoctéte f/(0), pokud existuje.

* Rozhodnéte, zda existuje § > 0 takové, ze funkce f je rostouci na intervalu (—d, ).

)
)
)
)
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Bonus

5. Necht
ac+:1cgsin$%, x#0

f@) = 0, z = 0.

UkaZte, Ze f je rostouci v bodé 0, ale neni monoténni na zadném intervalu (—d, 9).

i(e/x) ,f ¥t 3oyt (og)
§ o2y oje3R0dg (o7)

1"
(2yg + 1), f e (1yg),f ormyse], (pF) (4 oo mu 932320dg (p1)
4 ToTwr o99320dg (9F) HT Mzn gueaoyedo ouzowr W] 91993u ©N (1)

Matematicka analyza 1, 2022/23, Kristyna Kuncova 2



