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Teorie

Definice 1. Necht x € R. Potom ¢islo k € Z splinjici £ < x < k + 1 nazyvame celou cdsti
¢isla ¢ a znac¢ime |z | nebo [z].

Hinty
r—1<|z| <z
lz] < x <|z|]+1
1
1+2+”.+n:n(712—|—)
Algoritmus

K dispozici mame dva postupy:

1. Pouzijeme odhady = — 1 < |z] < z a aplikujeme dva policajty.
Varianta: jde-li posloupnost k oo, sta¢i spodni policajt.

2. Pro typ lim,_0lan] (cela ¢ast kolem celé posloupnosti ay,): Spocteme lim, o0 an = A,
A je typicky celé &islo. Pak ukazeme, zda jde ke své limité shora (celé ¢asti to neublizi)
nebo zdola (cela ¢ast vyjde o 1 mensi).

Priklady
1. Spoctéte limity s celou ¢asti
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2. Bud déano z € (0,00). Ozna¢me [z] celou ¢ast ¢isla x a {x} = x — [z] desetinny rozvoj
¢isla z. (Naptiklad {w} = 0,1415926....) Sestrojme posloupnost

{z}, {22}, {3z}, ..., {nz}, ...

Dokazte, Ze:

(a) Je-li x celé, ma posloupnost limitu 0.
12 s—1

(b)* Je-li x racionélni necelé, tj. x = r/s, ma posloupnost hromadné body 0, ¢, %,..., *=.

(c)** B Jeli  iracionalni, vypliuji hromadné body posloupnosti cely interval [0, 1].
3. Pomocny piiklad k (c). Dokazte:

(a) Necht §# € R at € N. Potom existuji cela ¢isla py, ¢; tak, ze |¢:0 — pi| < % Pritom
0<qg<t.

(b)Q Jestlize 6 je iracionélni, je lim ¢ = +o0.
t—o0

‘werodg (qg)
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