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Teorie

Nasledujici limity lze pocitat piimo pouzitim exponencidlniho triku, totiz postupem vyuZi-
vajictho vétu o limité slozené funkce (u niz je pak tfeba ovérit podminky). Schematicky lze
zapsat

lim (gln f)

lim f9 = lim e9/ = goa .
r—a T—a

Casto se pro prehlednout pise e¥ jako exply]. Tedy ptredchozi fadek by vypadal

lim f9 = lim exp[gln f] = exp {lim(g lnf)} .
r—a r—a

Tr—ra

Limity typu 1
Ukéazeme si, jak se tato metoda pouziva na limity typu 1°°. To znamené, Ze poc¢itame limitu

lim f(2)9®), kde lim f(z) = 1 a lim g(x) = co. Velmi schematicky znazornéno:

lim ()@ = lim (14 (f(2) — 1))@ = exp [1im o) (1 + (f(2) ~ 1))]

~ exp [gn o) (/) - 2 }g@l‘ ”)] — exp [tim g(a)((x) - 1)].

Pii vypoctech je pak tfebé nékolikrat pouzit a ovérit podminky VOLSE.

Dodejme, Ze tento pievod se da odvodit i jednodusseji s pouzitim limity lim,_,; % =1,

nebot (zkracené psano) plati

lim f9 = exp [limgln f] = exp [lim (fln_f1> limg(f — 1)] =exp [limg(f —1)].

Priklady

1. Spoctéte limity

: 1\* : 2\* : 2\"
@ Jin (1+3) v i (1-2) © Jm (1+3)

2. Spoctéte limity

1 (1=vaz)/(1-2) =
a) lim o2 (d) lim M '
z=1\2+x totoo \ 222 + 2 + 1
1+ (1-vz)/(1-z) ) T tg 2z
i 1 tg (=
w in (577) @ tm [s (5+)]
9 22 2 1 z—1
. x + . x® — 1\t
(C) chI-iI-loo <21’ — 1> (f) xgrfoo <l’2 + 1)
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2 . 1/z
() lim <x + 2z 1>

z—4o00 \ 222 — 31 — 2

3. Spoctéte limity

Inz 4+ 1\™*
Inx

(a) lim (

Tr——+00

(b) lim (1+ :ﬂ)ﬁ

x—0

(¢) lim (1+ :L‘Q)COtg o

z—0

(d) lim (1 + tg z)mme
z—0

Zkouskové priklady

4. Spoctéte limity

1

(a) lim (1 — Varcsin :c) Vi—eosw

x—0+
. 12+1
(b) lim (2em - 1) e
x—0
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o 1y (1112

z—=0\ 1+ sinzx

(f) lim (sinz)"®”

) z+a\”
® am (252)

5. Necht f je funkce spojitd na R. Necht navic f(z) = 0 pro v8echna z € Q. Ukazte, Ze

pak f(z) = 0 pro vSechna z € R.

6. Sestrojte spojitou nezdpornou funkci f definovanou na R takovou, Ze: pro kazdé n € N
plati 0 € f([n,00) a f neni omezena na intervalu [n, 0o).
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