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Teorie
Véta 1 (O limité slozené funkce). Necht a € R* a necht funkce f a g spliuji

limg(z) = A€ R, lim f(y) =B eR"
y—A

r—a
Je-1i navic splnéna alesponi jedna z podminek
(S) f je spojita v A;
(P) 36>0 VaxePla): glx)#A4

pak lim,_,, f(g(x)) = B.

Fakt
K odvozeni
. tan z . arcsin x : _
o IR e
Hinty
sin(a + ) = sin acos 8 + sin B cos
cos(a — ) = cos acos 8 + sin asin 8
Piiklady

1. Spoctéte limity zadanych funkci

(a) lim 207 V1= cosa®

=0 ®) 31:12% 1—cosz
sin 322 . N
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(b) :}:li% ~ (g) A aresin -——
x
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(¢) lim B (b) i«lg%) In (sinx)
z—0 X
A (i) lim_arccos (Va2 +z—x)
T T—00
(d) lim —— -
x—0 1 — cos 4a? (j) lim z cotg 3z
z—0
. tgVz sinz
e) lim '
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t — si in2 ; _
(1) lim g T —smx . 2sin“x +sinx — 1

: lim
=0 sindz (a) z—% 2 sin®z — 3sinz + 1
sin bx — sin 3z _ i
(m) lim 00T — ST (1) Tim Y182 = V1Fsin
x—0 s x x—0 3?3
cosx — cos 3x . z?
(n) lim SO8T = C0832 (s) lim :
-0 x2 =0 /1 + xsinx — \/cosx
T sin max
i R t) lim kde m,n € N
(0) 5611_131% tg 2ztg (4 m) (t) e )
(Hint: pouzijte "substituci" y = x — m.)
. sinx —sina . arctanx
(p) lim —— (u) lim ———
r—a T —a T—00 arccot x

Zkouskové priklady

2. Spoctéte limity zadanych funkei

(a) sin(tan x)

im _
2—0 arctan(arcsin )

1 — cos(arctan x)

(b) lim

z—0 2
(¢) lim z%%arcsin (V2% +1— ab — 1)
T—00
d) lim (42? — 97%)— 2T
()mf%(x 77)14—51113:
. arctan(y/22 +sin?z — /22 — cos? x)
(e) lim
T—00 \/x2—|—2—\/x2+1
Bonus

3. Existuje spojita funkce takové, ze lim,_,~ f(x) neexistuje, ale lim,_,~ f(n) ano?

4. Sestrojte funkci definovanou na celém R, kterad ale ma limitu pouze v 0 (v ostatnich
bodech limita neexistuje).

5. Necht f :[0,1] — [0, 1] je bijekce. Rozhodnéte, zda je pak f spojita alespoii v jednom
bodé.
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