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Teorie

Definice 1. Necht {a, }nen je posloupnost realnych ¢isel. Pak definujeme

. lim,, oo sup{ax; k > n}, jestlize je a, shora omezena
limsup a,, :=

00, jestliZe je a, shora neomezena.

Tuto hodnotu nazyvame limes superior posloupnosti {a,}nen. Obdobné definujeme limes
inferior posloupnosti {ay, }nen predpisem

L lim,, o inf{ax; k > n}, jestlize je a, zdola omezena
liminf a,, :=

—00, jestlize je a, zdola neomezenA.

Definice 2. Necht {a,}nen je posloupnost realnych ¢isel. Pak A € R* nazveme hromad-
nou hodnotou posloupnosti {a,}, jestlize existuje vybrana posloupnost {a,, }ren takova, ze
limy_yo0 an, = A. Mnozinu v8ech hromadnych hodnot znac¢ime H ({ay}).

Véta 3 (O vztahu limes superior, limes inferior a hromadnych hodnot). Necht {ay,}nen je
posloupnost realnych ¢isel. Potom H({a,}) # 0, limsup a, = max H({a,}) a liminfa, =
min H ({a,}) (maximum a minimum se uvazuje v R*).

Véta 4 (O limité vybrané posloupnosti). Necht {a,}nen je posloupnost redlnych &isel a
necht lim, o a, = A. Necht posloupnost {by}ren je vybrana z posloupnosti {a,}nen. Pak

Priklady
1. Spoctéte limitu, neexistuje-li, najdéte limes superior a inferior a hromadné body
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2. (a) Necht M je konetn& mnozina pfirozenych ¢isel. Najdéte posloupnost a,, takovou,
Ze jejl mnozina hromadnych bodt je rovna M.

(b) Najdéte posl. a,, takovou, Ze jeji mnozina hromadnych bodi je rovna N U oc.

(c¢) Ukazte, Ze nelze najit takovou posloupnost, aby mnoZina jejich hromadnych bodu
byla rovna N.
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