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Teorie

Véta 1. Necht f je spojitd funkce na otevieném intervalu I. Potom f ma na I primitivni
funkci.

Véta 2. Necht f, F' jsou spojité funkce na otevieném intervalu I. Necht ¢ € I a necht navic
F'(z) = f(z) pro kazdé x € I\ {c}. Pak F' = f na I.

Véta 3 (prvni véta o substituci). Necht a,b, o, f € R*, a < b, @ < . Necht F' je primitivni
funkce k f na (a,b). Necht ¢ je funkce definovana na intervalu (o, 3) s hodnotami v (a,b),
ktera ma v kazdém bodé («, 8) vlastni derivaci. Pak

/ @)@ (@) dz € F(p(@)), = € (a, B).

Véta 4 (Integrace per partes). Necht I je neprazdny otevieny interval a funkce f je spojita
na I. Necht F' je primitivni funkce k f na I a G je primitivni funkce ke g na I. Pak plati

/ 9(@)F(z) de = G(2)F(z) / G() () da ma T,

Poznamka 5. Objevuje se i v podobé:

Algoritmus pro lepeni

1. Zintegrujeme funkci zvlast na kazdém intervalu, kde to umime. (Intervaly nam da
predpis funkce, odmocnina, absolutni hodnota, max/min, Véta o substituci. .. )

2. Zkontrolujeme, na jakém otevieném intervalu je funkce f spojité - tam budeme hledat
PF. Najdeme body, kde se funkce musi slepit.

3. Spocteme limity zleva a zprava a upravime jednotlivé konstanty tak, aby vysledek byl
spojity.
4. Aplikujeme vétu 2 - ta rika, Ze jsme to slepili spravneé.
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Priiklady

Urcete primitivni funkei k funkei f(x) na oteviené podmnoziné jejiho defini¢niho oboru, kde
primitivni funkce existuje.
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