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Teorie

Véta 1 (Zdména sumy a derivace). Necht (a,b) je omezeny neprdzdny interval a
Y o2 [n je fada redlnych funkei spliujici:

1. f, ma vlastni derivaci na (a,b),

[
n=1

2. existuje xg € (a,b) takové > > . f,(zo) konverguje,
3. fada > 7, f/, konverguje stejnomérné na (a,b).

Pak fada ) 7, f, konverguje stejnomérné na (a,b) a pro kazdé = € (a,b) plati

o / o
(320) - X s
n=1 n=1
Véta 2 (Zaména sumy a intagralu ). Necht (a,b) je omezeny neprazdny interval a
Yooy [n je fada redlnych funkei spliujici:
1. fn € N(a,b)
2. tada > 7| f, konverguje stejnomérné k funkei f na (a,b).

Pak f € N(a,b) a

0 b b
5o / fu = (N) / 2

Priklady
1. Spoctéete f'(0) (vyjadrete jako fadu):

2 ad B ,sin (1+2)
fl@)=> (-1) v

n=1

2. Ukazte, ze funkce f mé prvni derivaci spojitou na R:

fla) = Z sin (;L$)
n=1

n

3. Spoctéte derivaci funkce (vyjadiete jako fadu):

oy = 3 e

n=1
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. Spoctéte integral (staci vyjadrit jako fadu)

In3 > /lew—l
—d b dx
@ [ Sl 0) [

. Dokazte, ze pro Riemannovu zeta funkci

plati ¢ € C*°(1, 00).

. Zjistéte, kde je diferencovatelnd funkce

f(iﬁ):Zan_’wg-

Zkouskové priklady

. Uvazujte funkci
o0

fl@)=> (—2+ 6z —8)".

n=1
(a) Urcete, pro kterd z je f definovédna.
(b) Dokazte, ze funkce f je spojitd v bodeé 7/2.

(c) Dokazte, ze funkce f m4 vlastni derivaci v bodé 7/2 a vyjadrete f/(7/2) jako
soucet ¢iselné rady.
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