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3.

(a)

Pokud )77, a,, konverguje, potom konverguje i Y o> | (agn—1 + agn)-

Reseni: Nechf s, = 7, ai (¢astecny soucet prvni fady) a o, = > p_; (agk_1+
asy) (Castecny soucet druhé fady). Potom plati, ze o, = sap, a tedy posloup-
nost casteénych souc¢tu druhé fady tvoii podposloupnost ¢asteénych souctu
fady prvni. A protoze libovolnd podposloupnost konvergentni posloupnosti
konverguje (a to ke stejné limité), je tvrzeni pravdivé.

Pokud )77 (a2n—1 + agy,) konverguje, potom konverguje i > 7 a.
Reseni: Tvrzenf neni pravdivé. Uvazte posloupnost a, = (—1)". Potom
prvni fada Y a, ma vlastné podobu —1+1—1+1—1+1 a osciluje, kdezto
druhd » (agn—1+az,) ma podobu 0+0+0+0+... a je zjevné konvergentni.
Pokud lim,,_,~ a,, = 0, potom fada ) a,, konverguje.

Reseni: Tvrzeni neni pravdivé. Rada > % neni konvergentni.

Pokud } a,, konverguje, potom a,+1 < a, pro vSechna n > 1.

Pokud >’ a, konverguje, potom existuje ng € N takové, ze an+1 < a, pro
vSechna n > ng.

Reseni: Tvrzeni jsou zjevné nepravdivd, co tieba fady se zdpornymi ¢leny
> —#. Ale i pokud predpokladame, ze a,, > 0 pro kazdé pfirozené n, piresto
najdeme protipriklad. Uvazte posloupnost

1 2
a = a = ——=.
2n (2n)2 ) 2n+1 (27’1)2

Potom je celkem zfejmé, ze agn4+1 > ag,. Pritom fada ) ay, je konvergentni,
nebot as, < agyiq < % a fada tedy konverguje podle srovnavaciho kritéria.



