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Teorie

Věta 1. Nechť {an} je posloupnost reálných č́ısel, A ∈ R a limn→∞ an = A. Pak
limn→∞ |an| = |A|.

Poznámky 2. Algoritmus:

1. Najdeme xn a funkci f tak, že složeńım f(xn) dostaneme an. (Např. pro an =
sin 1

n budeme mı́t f(x) = sinx, xn = 1
n .

2. Zkontrolujeme, že xn jde do 0.

3. Rozvineme f(x) do Taylora. (Stupeň muśıme odhadnout, ale muśı tam zbýt
nějaká x, nejen óčka.)

4. x v Taylorovi nahrad́ıme zpátky xn, t́ım źıskáme bn pro LSK.

5. Provedeme LSK. Nezapomeneme použ́ıt Heineho, Taylora př́ıp. Větu výše.

6. Uděláme závěr.

7. Varováńı: některé funkce je potřeba před rozvinut́ım do Taylora upravit, abychom
rozv́ıjeli v 0.

Př́ıklady

1. Vyšetřete absolutńı konvergenci řad.
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Bonus

2. Dokažte, nebo najděte protipř́ıklad.

(a) Pokud
∑∞

n=1 an konverguje, potom konverguje i
∑∞

n=1(a2n−1 + a2n).

(b) Pokud
∑∞

n=1(a2n−1 + a2n) konverguje, potom konverguje i
∑∞

n=1 an.

(c) Pokud limn→∞ an = 0, potom řada
∑
an konverguje.

(d) Pokud
∑
an konverguje, potom an+1 ≤ an pro všechna n ≥ 1.

(e) Pokud
∑
an konverguje, potom existuje n0 ∈ N takové, že an+1 ≤ an pro

všechna n ≥ n0.

Source 1: https://mathjokes4mathyfolks.wordpress.com/2010/09/09/a-nice-and-funny-note/
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