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Teorie

Definice 1. Necht f je realnd funkce a a € R. Jestlize existuje

Lo fla+ k) = f(a)

h—0 h ’

pak tuto limitu nazyvdme derivaci funkce f v bodé a. Znacime f’(a).

Véta 2 (Aritmetika derivaci). Necht a € R a necht f a g jsou funkce definované na
n&jakém okoli bodu a. Necht existuji f'(a) € R* a ¢'(a) € R*.

(a) Plati
(f£9)(a) = f'(a) £ ¢'(a),

(b) Je-li alespon jedna z funkei f, g spojitda v bodé a, pak
(f9)'(a) = f'(a)g(a) + f(a)d'(a),
(c) Je-li funkce g spojitd v bodé a a navic g(a) # 0, pak

<§>' (a) = f'(a)g(a) = f(a)g'(a)

vzdy je-li vyraz na pravé strané definovan.

Véta 3 (O derivaci slozené funkce). Necht f m4 derivaci v bodé yy € R, g m4 derivaci
v bodé zp € R, yo = g(x0) a g je v bodé xy spojitd. Potom

(fo9) (z0) = f'(y0)g'(x0) = f' (g(20)) ¢' (o),
je-li vyraz na pravé strané definovan.

Véta 4. Necht redlnd funkee f je spojitd zprava v bodé a € R a existuje limg_,, f'(z).
Pak existuje f/ (a) a plati f|(a) = lim f’(z). Levé strana analogicky.
T—a4
Hinty
ab — bna

Priklady

Spoctéte derivace nasledujicich funkcei, uréete definiéni obory funkei i jejich derivaci

1 2
1. (a) 6z (c) —2cosx+4ez+§:c7 (d) \/5+ﬁ

(b) 23 + 2z —sinz + 2 (e) /z— VaT
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(f) 1 % 33 (g) Inz + CO;:U (i) arcsin x — 3arccot x
x a2 oz
(h) cotz + tan x (j) 2arctan z + arccos x
z 3x — 2 2P (1 — )1
2 (@) :1:16 ) (d) 2211 (g) 1. 0 Pe>
+r—zx -
b T2 (© ¢"(a* =20 +2) 0
2 T f)y —
(c) z°e®sinx (f) nz
3. (a) arcctg 2z (i) zme)
(b) (32% — 2z 4 10)" (j) sin(sin(sinx))
8 1?;2 arctan vz () In(ln2(1n® 2))
sin? z
© Vi2 o
(f> ln(Sinx) B (m) 2tan%
(g) Inln(z — 3) + arcsin 5
(h) 2* (n) \/iarccotg -
2 T -
1 (@) mE (d) 3=+ (b) In(1 - ™)
z?+1 (e) Vae™
(b) arccot = f : 0 T _ o7 (i) cos(arctan 3x)
et +e "
(c) \/ 1+ ev3ta? (g) sin(arcsin z) (j) In(Inz) + In(In 2)
Bonus

5. Vypoctéte derivace (i jednostranné) nasledujicich funkef

(a) f(z) = |z| (d) f(z) = |In|z|]
(b) f(z) == |z
()
1—x, x € (—00,1) _ .
f@)=4 A-o)@2-2), [12 1 Aike Pushing
—(2 - x), (2,00) D hings to the dimits
d . flz+4)-f(z)
rrhia - S
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