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Teorie

Definice 1. Nechf g: (a,b) = R, h: (¢,d) — R jsou funkce. Rovnici tvaru

nazveme ODR se separovanygmi proménnymi. Pocédtec¢nimi podminkami rozumime rovnici
y(xo) = o

Lemma 2. Necht y;(z) = (a,79) = R, ya2(z) = (20,b) — R jsou feseni rovnice

y = F(z,y). (1)

Necht limg ., — y1(2) = yo = limg 40+ y2(x). Necht F(z,y) je spojitad v bodé (zg,40) €
R2. Pak funkce
yl(x)7 HAES (a, .%'0),
y(z) = 4 vo, T = 20,
ya(z), x € (x0,b)

je feSenim rovnice v celém (a, b).

Veéta 3. Necht a,b,c,d € R*, a < b, ¢ < d. Necht h : (a,b) — R je spojita a
g: (c,d) — R je spojitd a nenulova. Necht [xq,yo] € (a,b) x (¢, d).
Ozna¢me

H(x):/xh(t)dt, v € (a,b),

zo

G(y) = /yj g(lt)dt’ y € (c,d).

Potom existuje prave jedno maximaln{ feSeni y rovnice y' = g(y)h(x) spliujici podminku
y(zo) = yo. Definiénim intervalem I tohoto feSeni je maximalni interval ze vSech inter-
valu tvaru (zg — 0,z + 1), které splauji (zg — d, 29 + 1) U (a,b) a

H(z) € G((¢,d)), xel.

Véta 4. Necht redlna funkce y je spojitd zprava v bodé a € R a existuje limg_,q, y/().
Pak existuje v/, (a) a plati
Y\ (a) = lim y'(x).
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Hint

/ .1 dx:/ S1112I dx:/ sinx da
sin x sin® x 1—cos?z

Priklady

1. Najdeéte feseni diferencidlnich rovnic (nezapomerite na piipadnd lepeni):

(a) v' =2y (e) ¥ =v1—y?
) o/ =2 (t) oy —

() ¥y =y

(d) o =y (&) v =242

v'J[_jzpfnt:e
V-B=0
, OB
VXE——E )
L 4 . 8D
VXHZJfree+E

and then there was
light.

Figure 1: https://cz.pinterest.com/pin/511510470149523661/
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