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Véta 1 (Zaména fady a integralu). Necht D € S a g,, n = 1,2,..., jsou méFitelné
funkce na D. Ptredpokladejme, Ze je splnéna aspon jedna z nasledujicich podminek:

a) gn = aq”, kde a, ¢ jsou méfitelné funkcee, |¢| < 1, a [, 7% du konverguje (geomet-
D 1—¢q
rickd fada),

(b) > Jp lgnl dp < oo,
(©) Jp>onlgnldp < oo,

(d) gn = (=1)"hy, h1 > hy > hz > --- >0, h, — 0, hy je integrovatelna (alternujici
fada).
Potom fada ), g, konverguje skoro vsude a plati vzorec / Zgn dp = Z/ gn dp.
D —~Jb

Véta 2 (Leviho pro fady). Necht D € S a g,, n=1,2,..., jsou neziporné méritelné

funkce na D. Potom / Zgn = Z/ n-
D n

n YD

Algoritmus

1. Rozvinte vhodnou funkci do (Taylorovy) fady. Vhodna funkce byvéa 1/(1-néco),
e’, sinz, cos x. . . Zkontrolujte polomér konvergence. Nékdy je tfeba funkci nejprve
upravit.

2. Zvolte vhodnou vétu. Jsou funkce nezaporné? Levi. Je fada geometrickd nebo
alternujici? Co fada integralu abs. hodnoty?

3. Peclivé zkontrolujte vSechny piedpoklady.

4. Prohod'te fadu a integrdl a spoctéte.
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2. Rozvinte do tady
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Bonus

3. Spoctéte limitu
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4. Necht fn:nx[L 1)

n+1’

(a) Najdéte limy, o0 fol fndA, jestlize ovsem existuje.

(b) Existuje integrovatelnd majoranta pro x € (0,1)7
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