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Teorie
Postup vypoétu [, f(z)dz

1. volba substituce regularita)

2. vypocet J,, 4. uréeni ¢~ 1 (M)

3. ovéreni predpokladu veéty (hlavné 5. vypocet integralu fw,l(M)f(<p(t))|J¢(t)|dt
Priklady

1.

/ x2+y2
M

kde M := {[z,y,2] € R%1 <z < 22% +y* <1}

valec, cylindrické

/ 44
M /2?4 y?
kde M := {[z,y,2] e R*1 <a®+y*+2* < 9x,y,2 >0}

osminka koule (rozdilu dvou kouli), sférické

/ zdA
M

kde M := {[z,y,2] € R% 2?2 + 942 <22 < 1,2 >0}

kuzel, cylindrické

/ (2? +y%)2dA
M

kde M = {[z,y,2] ER3 1 <a?+ 92 +22<4,22+94? <22 2> 0}

kuzel v kouli, sférické

/ (z* + y*)zdA
M

kde M = {[x,y,2] € R3; 22 + 9% < 1,2 > 0,22 +y? + 22 < 4}

valec v kouli, valcové
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10.

11.

12.

13.

/ zdA
M

kde M := {[z,y, z] G]Rg’;x;—}—%—{—zz <2z}

elipsoid, sférické s posunutim

Spoctéte objem télesa ohrani¢eného plochou (anuloid - torus) kde M := {[z,y, 2| €
R (Va2 +y2 —a)*+ 22 =02}, 0< b < a.

donut

. Spoctéte objem télesa urceného vztahy

M = {[z,y,2] € R%2” +y* + 2% < 16;2% + y* < 4y}

Vivianiho okénko, cylindrické

/ Va2 +y?dA
M

kde M = {[z,y,2] € R} 2? +y* < 2 <1}
parabolicky kuzel

/ 2% 4+ % + 22dA

M

kde M := {[x,y, 2] € R 22 +y? + 22 < 2az,22 + 32 < 322}
kornout se zmrzlinou, sférické

Spoététe miru mnoziny M kde M := {[z,y,2] ER3} —1 <2 < 1,2 > 0,y> + 22 <
1}

polozeny vélec

/ zdA
M

kde M := {[x,y,2] € R}0 < 2 <4 —2/22 + y?}
kuzel na podlaze

Spoététe objem télesa uréeného vztahy kde M := {[z,y,2] € R® 22 +9? <221 <
22+ y?+22<4,2>0}

muffin, sférické
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14. Spoctéte objem télesa uréeného vztahy M := {[x,y,2] € R3; /22 +9y2 < 2 <
6— (2® +9%)}

trochu jiny kornout se zmrzlinou

Bonus

15. Urcete hmotnost krychle o strané 2a. Hustota krychle je pfimo timérné ¢tverci
vzdalenosti od pruseciku télesovych uhlopiicek a ve vrcholech je rovna 1.

16. Urcete hmotnost koule o poloméru a. Hustota koule je pfimo imérna vzdélenosti
od stfedu koule a na povrchu je rovna 1.

17. P#itad’te rovnici obrazku.

(a) {[z,y,2] € R%1 <2 <2527 +9° <1}

(b) {l,y,2] e R%a? + 4% <2%1 <a? + 4P + 22 <4;2 > 0}

(¢) {[z.y,2] e R%2? +y* <2 <1}

(d) Ohraniéeno plochami z =0, z = 3, 22 + y? — 22 = 0 a navic y > 0
(e) {[z,y,2] € R%a? + 4%+ 22 < 1;2 >0}

() {lz,y,2] € R%0 <2 <4—2/a2 +¢?}

(2) {[z,y,2] ER}1<a?+y?+22<4,2<0}

(h) {[z,y,2] € R% 2”4 4y* + 2% < 4}

(i) {[z,y,2] € R% a2 + 4 + 2> < 2}

() {[z,y,2] e R¥ /a2 + 42 <2< 6 — (2% +¢2)}

k) M = M1UM2, kde My = [0,1] x [0,1] x [0,2] a My = [0,1] x [1,2] x [0, 1]
1) {[z,y,2] €R}~1 <z <12 > 0592+ 22 < 1}
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