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Teorie

Véta 1 (Zamena fady a integralu). Necht D € Sag;, j = 1,2, ... jsou méfitelné funkce
na D. Predpokladejme, ze je splnéna aspon jedna z nésledujicich podminek:

(a) gj = a¢’, kde a, ¢ jsou méfitelné funkee, |q| < 1, a In li_q dp konverguje (geomet-
rickd fada),

(b) 32, [p lgjldu < o0,
(c) fD Zj lg;| dp < o0,

(d) g; = (=1)7hj, hy > hg > h3 > --- >0, hj — 0, hq je integrovatelnd (alternujic
Potom tada ) ;95 konverguje skoro vSude a plati vzorec
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Véta 2 (Leviho pro fady). Necht D € S a gj, j = 1,2,..., jsou nezdporné méritelné

funkce na D. Potom
[ o= [ a
D T /D

Véta 3 (Lebesgueova véta pro fady). Necht D € S a gj, j = 1,2,..., jsou méfitelné
funkce na D. Necht fada ) ; 95 konverguje skoro vsude. Necht existuje integrovatelna,
funkce g (takzvand majoranta) tak, ze

]Zgj(x))gg(x), k=1,2,..., x€D.
Potom
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Priklady
1. Spoctéte
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(f) (k)

1 ,.p—1 X 1\n o8 b
/ v dx == Z ( 1) / e*CLQB Sin bx d.’]j = 5 192
o 1+ a1 = p+ngq 0 a®+b

p,q>0 b <a

2. Nésledujici diagram popisuje vztahy mezi jednotlivymi typy integraltu. Urcete,
kterd z mnozin znézornuje riemannovsky, newtonovsky a lebesgueovsky integrovatelné
funkce a spojité funkce.
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