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Teorie

Véta 1 (limitnf srovndvac{ kritérium). Necht —o0o < a < b < 0o a necht a < b. Necht
f, g jsou spojité a necht g je kladna na [a,b).

1. Jestlize lim,_.p_ % je vlastni a f;g konverguje, pak také f; f konverguje.

f(z)

2. Jestlize lim,_.;_ e je vlastni a nenulova, pak ff f konverguje praveé tehdy, kdyz

fa g konverguje.

3. Jestlize lim,_.;_ L; je nevlastni a ffg diverguje, pak také ff f diverguje.
Véta 2 (srovndvaci kritérium pro konvergenci Newtonova integralu). Necht a € R,
b € R* a necht a < b. Necht funkce f,g : [a,b) — R spliuji 0 < f(z) < g(x), x € [a,b).
Necht déle je f spojita na [a,b) a plati g € N'(a,b). Potom f € N(a,b).

Priklady
1. Pro které hodnoty parametri nasledujici integraly absolutné konverguji? Piifad’te.
1 +00 3
(a) / x*dx, kde a € R. (i) / smaa; dx
0 1 X
+oo * cosx
(b) / 2% dz, kde a € R () o 4r, kdea €R.
1
1/e (1) a< —1.
(c) / 2% In’ z dz, a,b € R. (2) a <1
0
+00 (3) a < 2.
(d) / I’z dx, a,b € R. 4) a> —1.
+oo 5) a>1,
(e) / 2% dx )
0 (6) a>1,
0) /+Oox“eb"”da: (7) acRab<0nebob=0aa < —1.
1 (8) a>—-1ab<0
1 .
sin x (9) a < =1, b € R nebo a = —1,
@ [ Tldnaer "=
1 cosz (10) @ > =1, b € R nebo a = —1,
h d R.
) [ “Hfdrac be 1
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2. VysSetfete absolutni konvergenci integrali:

N y [ R
(a)/o T2 (J)/O T D, q <
1 S pp—
(b) / —duz, acR (k) / ¢
03 1 T
1
/1 (1) / 7(305(6”8) dr, p,aeR
/0 vz 1 ) / e Vidg
/1 In(1 + 22 da Ooo
o 1 + $2 (n) / (m — 2arctan z)*dz, a€R
1 0
/ 1— m3 T arcctg ‘x
v (o) / ———dz, a,beR
z—1 0 T
/3 :E2 + 2:E +00 T
(p) / arctan — In? x dx,
1 X +1

oo
/0 x3 a€eR
X sinx

(i) / xP~ 1(1 ) dr, pgeR (q) /  dz
0 1 T
3. Necht f je definovédna na intervalu (a,o0), je spojitd a f > 0 na (a,00). Necht
existuje limita lim, o f(2) = A > 0. Ukaizte, ze pak [ f = oo.
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