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Př́ıklady

1. f(x, y) = min{x2 + y2, x + y + 1}

(a) Určete definičńı obor, zakreslete ho.

(b) Najděte parciálńı derivace 1. řádu podle všech proměnných v bezproblémových
bodech

(c) Napǐste rovnici tečny v bodě [0, 1]

(d) Najděte parciálńı derivace v problémových bodech

2. Nalezněte maximum a minimum funkce f (pokud existuj́ı) na množině M :

f(x, y) = arctan x + arctan y,

M = {[x, y] ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1, x ≥ 0, y ≥ 0}

(a) Zakreslete M .

(b) Je f spojitá? Je množina M omezená a uzavřená (a tedy kompaktńı)? Co z
toho plyne?

(c) Jsou podezřelé body uvnitř M? (Hledejte nulový gradient).

(d) Jaké jsou podezřelé body na hranici M? Rozdělte hranici na 3 části a hlede-
jte podezřelé body. (Bud’ nápadem, dosazeńım nebo Lagrangeovými multi-
plikátory.)

(e) Nezapomeňte na hranničńı body hranice.

(f) Porovnejte hodnoty.

3. Ukažte, že rovnice
ln(x + arctan y + 1) + xy = 0

určuje v jistém okoĺı bodu [0, 0] implicitně zadanou funkci (proměnné x). Spočtěte
prvńı a druhou derivaci této funkce v bodě 0.

(a) Jaké jsou podmı́nky Věty o implicitńı funkci?

(b) Napǐste y jako y(x) a derivujte rovnici podle x. Nezapomeňte na složenou
funkci.
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