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Teorie
Definice 1. Parcidlni derivaci funkce f v bodé a = (a1, az, ..., a,) € R" podle proménné
x; definujeme jako limitu

of (a) = lim flai,ag,...;a; +1t,...,ap) —f(al,ag,...,ai,...,an).

8.% t—0 t

Definice 2. Necht G C R” je oteviens mnozina, a € G, f € CY(G). Gradientem funkce
f v bodé a rozumime vektor

Vi@ = (@5 @ (@)

Definice 3. Necht G C R” je oteviend mnozina, a € G, f € C1(G). Pak graf funkce

Tiom f@)+ 2@ —a)+ L @) ws—a)+ - +

. By o —(a)(zn —a)

Gmn

x € R" se nazyva tecnou nadrovinou ke grafu funkce f v bodé [a, f(a)].

Piiklady

1. Najdéte parcialni derivace 1. fadu podle vSech proménnych, urcete Dy a Dy.

(a) f(z,y) =35z — 4y* + 322y () f(z.y) = arcsin ¥
() flay) = 20 (® fen) =+
(@(ﬂmy)zwymn(> (m‘“%y)zﬁvf+

| () f(0.9) = 510
(d) f(z,y) =" | 2
(e) flz,y)=xe™ (j) f(z,y) = arcctg p—
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Zkouskové priklady

2. Najdéte parcidlni derivace 1. fadu podle vSech proménnych, uréete Dy a Dy,
napiste rovnici teény v bodé a

cos(zsiny) +2, z <0

(a) f(z,y) =[a* —y°|, a =[1,2]

(b) fla,y)=e" Y+ Ty+|ayl, a=[1,2]

(¢) flz,y) =y +sinz, a=10,1]

(d) f(z,y) = min{z® + %2 — 2> -y}, a = [1,2]
(e) f(x,y) =3 lna’ a = [172]

(f) f(xay) = x(yz)a a= [172}

(2) f(x,y) = (arctan /22 + y2)* a = [1,2]

) Floy) = {sin(wcosy), x>0 a=[.2]

2 2
7\”:“/7 a=[1,2]

S zty—1

Bonusové piiklady

3. Najdéte parcidlni derivace 1. fadu podle vSech proménnych, urcete Dy a Dy.

L yeq
flz,y) =
0, yeR\Q
4. Necht T je tecnd rovina ke grafu funkce f(x,y) = —2? — y? 4 22 + 4y — 4, kterd je
kolm4 k pifmce {(¢,t,t) € R?: ¢t € R}. Ve kterém bodé protind T osu z (pifmku
{(0,0,t) e R3: t € R})?
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