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Teorie

Definice 1. Nechf M c R. Cislo s € R spliaujici
e Ve M:x<s,
e Vs’ cR s’ <sdJxeM:x2 > 5,

nazyvame supremem mnoziny M.
Hinty
Priklady
1. Necht f: N — N. Rozhodnéte o platnosti nasledujicich tvrzeni:
(a) Je-li f(N) konecnd, neni f prosté.  (c) Je-li N\ f(N) =0, je f prosté.
(b) Je-li f(N) nekonecnd, je f prosté.  (d) Je-li f prosté, je N\ f(N) = 0.
2. Dokazte trojuhelnikovou nerovnost:
[ +yl <lz[+]yl, wzyeR

3. Najdéte suprema a infima nasledujicich mnozin v R:

(a) (f)

N {arctan z;z € R}
(v) ®) i
(0’2] {1—E;’HGN}
(c) () .
0;1)NQ {H(Q_l);nEN}
(d) (i)
{zeZjz> -6} {cos%;nEN}

(¢) ()
{(=1)"Vn;n € N} {(=1)"n;n € N}

4. Uvedte piiklad mnoziny, kterd ma supremum, ale nemd maximum. Uved'te
piiklad mnoziny, kterd m4 infimum, ale nemd minimum.
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5. Dokazte

(a)
(Ve) (Fnp € N) (Vn € N,n > ng) : |1/v/n| <e

(b)
(Vk e N)(Inp e N) (Yn e Nyn>ng) :lnn >k
6. Znegujte néasledujici vyrok a tuto negaci dokazte

(a)
(A e R)(Ve) (Fnp e N) (Vn e Nyn > ng) : |(-1)" — A] < e

(b)
(VEeN) (Inp e N)(VneN,n>ng): (—-1)"n >k

7. Necht A, B C R. Co lze Fici o supremu a infimu nésledujicich mnozin ve vztahu k

sup A, sup B a inf A, inf B?

(a) AUB () —A={a,a€ A}

(b) AnB (f) A+ B={a+b,ac Abec B}
(c) A\ B (g) A—-B={a—-bac Abe B}
(d) AAB (h) A-B={a-bac Abec B}
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