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Teorie

Véta 1. Necht L je totalni diferencidl funkce f : R® — R v bodé a. Pak existuji
parcialni derivace
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Véta 2. Nechf funkce fr : R® — R maji v bodé a totalni diferencidl a funkce g :
RF — R ma v bodé b = (fi(a),..., fr(a)) totalni diferencidl. Definujme funkci h(z) =
g(fi(x),..., fr(x)). Pak h ma v a totalni diferencidl a pro i =1,...,n plati
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Piiklady

Piedpokladejme, Ze jsou splnény vSechny nutné ptredpoklady (specidlné funkce jsou
diferencovatelné a maji ziménné smiSené derivace).

1. Vypoctéte derivace slozenych funkeci

(a) z=uV1l+v3, kdeu=e**av=e"

(b) z = uv?w3, kde u = sinz, v = —cosx a w = €*
(c) z =sinucosv, kde u = (z —y)? a v = 22 — y/?
(d) w=yz2—2%, kdex =€, y=In(r +25+3t) az=/rs + 1

2. Spoéctéte parcialni derivace g(z,y) = f(z? + y?).

3. g(z,y) = f(x +y,z — y), spoctéte % v bodé (a,b).

4. Necht f(z,y) = 2? + 3y%. Urcete derivace f vzhledem k polarnim souiadnicim.
5. Nechf f(z,y) = e~ (@*+¥°). Urcete derivace f vzhledem k poldrnim souradnicim.

6. Ukaite ze funkee F(z,y,2) = ©LInz + xf (£, 2) vyhovuje vztahu :naz + yay +
29F az =F+ %,
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7. Ukazte, ze funkce F(x,y) = xf(z +y) + yg(x +y) vyhovuje rovnici PE _90°F
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8. Vyraz x55 + Yoz0g pretransformujte pro funkci F(u,v) = f(z,y), kde u = y a
v=y/x.

9. Necht u(x,y) je funkce spliujici u(x,z%) = 1 a %Z(w,xQ) = x pro kazdé z € R.

Spoctéte Ou/Oy(x, 22).
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