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Teorie

Véta 1 (Polomér mocninné fady). Pro kazdou mocninnou fadu ) 7 an(xz — xo)"
existuje ¢islo p € [0,00] takové, ze Ffada konverguje na mnoziné {x, |z — x| < p} a
diverguje na {z, |z — x¢| > p} (pro & = z9 + p a © = 29 — p nevime nic). Plati:
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pokud limity existuji.

Cislo p se nazyva polomér konvergence dané mocninné fady.

Véta 2. Je-li g € (0, p), pak fada konverguje stejnomérné a absolutné na {z, |x — z¢| <

q}-

Souctem mocninné fady je funkce spojitd na {x, |z — x¢| < p}.

Véta 3. Necht mocninnd fada ) > a,(x —z0)™ s polomérem konvergence p mé soucet
f(x). Pak na (xg — p,zo + p) plati

Obé maji polomér konvergence p.

Véta 4 (Abelova véta). Nechf mocninnd fada Y o an(x — 20)™ mé souet f(z) na
intervalu (zg — p,zo + p), kde p je polomér konvergence. Pak tato mocninna rada
konverguje v zp + p < tato mocninna fada konverguje na [zg, z¢ + p] stejnomérné.
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Véta 5 (Operace s mocninnymi fadami). Necht f(z) = Y07 jan(z — z9)" a g(z) =
Y oo bn(z — z0)™ maji kladné poloméry konvergence R; a Rp. Pak

(a) f(z)+g(z) =20 o(an + bn)(x — o)™, |x — x| < min{R1, Ro},



(b) f@)g(z) = 3020 (Xoiig an—ibi)(x — o)™, |2 — mo| < min{Ry, Ro}.
Postup:
1. Vypocet poloméru konvergence
2. Oba krajni body
3. Pro soucet:

(a) ”"néjak” to sectu, obvykle pres derivaci/integraci + geometrickou fadu

(b) Abelova véta

Hint
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Piiklady

1. Najdéte polomér konvergence, vysetiete konvergenci (absolutni i neabsolutni) na
hranici a udélejte zavér ohledné stejnomérné konvergence:
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kde a > 0. kde a > 0, b > 0.

2. Derivovanim ¢len po ¢lenu sectéte nésledujici fady (uvnitt kruhu konvergence).
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3. Integrovénim ¢len po ¢lenu sectéte nasledujici fady (uvniti kruhu konvergence).

(a) o+ 222 + 323 + ... (¢) 1-22+2-322 +3-42% ...
(b) = — 42 + 923 — 162% + ...

4. Najdéte soucet nasledujicich rad.
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