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Teorie

Véta 1 (Zaména limity a integrdlu 2). Necht {f} je spojita funkce na intervalu [a, b) x
M. Mé&-li f(z,y) integrovatelnou majorantu na [a,b) vzhledem k y € M, pak pro

yo € M plati
b

b
lim f(z,y) dm—/ lim f(z,y)dx.

Y—=Yo Jq, Y—Yo

Véta 2 (Spojitost integrdlu s parametrem). Necht {f} je spojitd funkce na intervalu
[a,b) x J a integrél fab f(z,y) dz existuje pro kazdé y € J.

1. M&-li f(x,y) integrovatelnou majorantu na [a,b) vzhledem k y € M, pak
funkce f: f(z,y)dx je na J spojita.

2. Necht f je omezena spojita funkce definovans na omezeném intervalu I x J.
Pak funkce f;’f(a?,y) dx je na J spojita.

Véta 3. Funkce f je spojita v intervalu (p, q) pravé tehdy, kdyz je spojitd v kazdém
intervalu [po, o] C (p, q).

Funkce f je spojita v intervalu (p, q) prave tehdy, kdyz je spojitd v kazdém intervalu
(o, q] C (P, q)-

Funkce f je spojita v intervalu (p, q) prave tehdy, kdyz je spojitd v kazdém intervalu
[P0, q0) (P, 9)-

Pro intervaly (a, b] véty plati taky.

Piiklady

1. Ukazte, ze funkce F'
e Y

Fy)=| S—d
w= | e

je spojitd v intervalu [0, 00) a urcete

lim F(y).

Y—00

2. Ukazte, ze funkce F’

je spojita v intervalu (0, 1).



. Urcete

Jm F(y),
kde - )
F(y) :/O In(1 +xysm:r) e
y € (0,00).

. Ukazte, ze funkce F

je spojita v intervalu (—oo, 00).

. Urcete
Jm F(y),
kde . yIQH
o) = | Lo
y € (0,00).

. Ukazte, ze funkce F’
oo
F(y) —/ ¥ le % du,
0
(tzv. Gamma funkce) je spojitd v intervalu (0, 00).

. Ukazte, ze funkce F

je spojita v intervalu (2, 00).

. Ukazte, ze funkce F

je spojita v intervalu (1, 00).

. Ukazte, ze funkce F

je spojita v intervalu (—oo, 00).



