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Teorie

1. typ R (x, v+ a)
Uvazme nejprve typ R(z, ¥/z + a), kde a je redlné ¢islo a m prirozené ¢islo ostte
vétsi nez 1. V takovém piipadé lze na intervalu (—a, +00) pouzit substituci

t=%Vx+a
s prihlédnutim ke vztahum

r=1t"—a, de = mt™ 1 dt.

m +b
2. typ R(m, 1/Z§+d>,

kde m € N, m > 1, a,b,¢,d € R a R(z,y) je racionalni funkce dvou proménnych,
lze pfevést na integral z raciondlni funkce substituci (je-li ad # bc)

fom axr+b
 Nex+d

Odtud dostavame, ze

dt™ —b
= — = t
v a — ct™ w( )
a nasledné
dtm(a — ct™ tm=L(dtm™ — b d — be)t™ 1
de = o/ (t)dt = 2 (a = c™) + met™” ( ) g = mlad = bty
(a — ct™)? (a — ct™)?

3. typ R (w, m)

1. Kvadraticky trojclen ax? + bx + ¢ md jeden dvojndsobny redlnyj koven.
Zacnéme tim nejjednodussim pifpadem. Pokud trojélen az? + bz + ¢ mé
jediny dvojnésobny kofen z1 a a > 0,' potom se odmocniny zbavime snadno

ihned
Vaz? + bz +c = alz — x1].

2. Kvadraticky trojélen ax® + bx + ¢ md dva redlné koreny.
Necht kvadraticky trojélen ax? + bx + ¢ ma dva redlné kofeny x; a xo, tedy
lze psat
ax? +br 4+ c = a(x — 1) (z — x2).

1) jinak je odmocnina dobfe definovadna pouze v jednom bodé



Potom integraly typu R (m, Vax? 4+ br + c) 1ze Tesit Eulerovou substituct

2

T — I axry — xaot

t=4/a , odkud r=——5
T — 9 a—t

_ 2a(zy — w2t

dx = dt.
’ o (a — t2)2

. Kvadraticky trojélen az?® + bx + ¢ nemd redingy koren. Pokud kvadraticky
trojélen ax? + bx + ¢ nemd z4dné redlné kofeny, pak, aby odmocnina méla
smysl, musi byt a > 0. Z neexistence kofent navic vyplyvé, ze ¢ > 0. Lze
pouzit jedné z nasledujicich dvou Fulerovijch substituct

t = Vaz?+bzr+ctza, (1)
xt = Var?+br+c++/e (2)

Napiiklad z prvni substituce lze vyjadrit, ze

tFTzva = Var2+br+c
(tFava)? = az?+br+c
2 F2tzva = br+c

2 —c
b+ 2t\/a

€T =
a odtud méme, ze
var?+br+c=t e
Ty xoiva
. Existuje jesté jind, v jednodusSich ptipadech castéji vyuzivand moznost,

zalozend na transformaci kvadratického trojélenu na kanonicky tvar - prevodem
na ctverec.



