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Priklady
1. Nakreslete otevienou a uzavienou kouli B(0,1) v prostoru R? s metrikou

(a) eukleidovskou (¢) supremovou
(b) New Yorskou (d) diskrétni

2. Urcete, zda mnozina M je uzaviend, oteviend, co je jeji vnitiek, uzavér, hranice
(v R™ s eukleidovskou metrikou):

(a) M= (0,1) (d) M = (0,0)
(b) M =1[0,1] (e) M =[0,0)
(¢) M = (0,1] () M = (o0, )

M ={(z,y,2) eER} 1< +9y>+ 22 <2, z,y,2 > 0}
M ={(z,y,2) eR3 1< +9y2+ 22 <2, 2,y,2 > 0}
M ={(z,y,2) eR: 1 <2 +9y>+ 22 <2, z,y,2 > 0}
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3. Urcete, zda mnozina M je omezena
(a) M ={(z,y,2) € R% 2 < zyz < 4}

4. Rozhodnéte, zda plati:

(a) B(x,7) = B(z,7r) (b) ANB=ANB
5. Najdéte uzavery grafu funkci

(a) (b) Dirichletova funkce
Fla) = { sin(1/z), x>0

0, x=0 (¢) Riemannova funkce
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. Necht pi, p2 jsou metriky na prostoru X. Uréete, zda nésledujici funkce definuji

metriku na X:

(a) p1+ p2 (d) max{p1,1}
(b) max{p1, p2}
(c) min{p1, p2} (e) min{py,2}

. Necht 0 < p < ¢ < 0o. Sestrojte mnozinu A tak, aby diam A = ¢, a diam A° = p.

. Necht (Xj, p;) jsou metrické prostory. Dokazte, Ze ndsledujici predpis definuje

metriku na []72; X;:

[e.e]

pe,y) = S 5 minfpi(i,u), 1)

=1

. Necht (X, p) je metricky prostor. Ukazte, Ze nésledujici metriky jsou ekvivalentni

metrice puvodni:

(a) O'(l’,y) = min{l,p(x,y)} (b) a(:c,y) = 1‘7'(;27131)31)

Najdéte netrividlni A C R, aby spliiovala nésledujici

(a) A=0A (d) IntAg A
(b) IntA D A (e) IntA D A
(c) IntAg A (f) IntA=A

Je kazda kone¢nd podmnozina metrického prostoru nutné uzaviena?

Co lze Fici o otevienych mnozinach, jejichz kazdy bod je izolovany?



