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Teorie

Definice 1. Necht f je realnd funkce a a € R. Jestlize existuje

o L1~ 1)
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pak tuto limitu nazyvame derivaci funkce f v bodé a. Znacime

Fa) i tim T ) = f(a)

h—0 h

Véta 2 (Aritmetika derivaci). Necht a € R a nechf f a g jsou funkce definované na
néjakém okoli bodu a. Necht existuji f'(a) € R* a ¢'(a) € R*.

(a) Plati
(f £9)(a) = f'(a) £ g'(a),

e-li alespon jedna z funkci f, g spojita v bodé a, pa

b) Je-li al d funkei f A v bod k
(f9)'(a) = f'(a)g(a) + f(a)g'(a),

(¢) Je-li funkce g spojitd v bodé a a navic g(a) # 0, pak

I\ Plaga) - Fla)g(a)
(g> (a)= 9(a)? ’

vzdy je-li vyraz na pravé strané definovan.
Véta 3 (O derivaci slozené funkce). Necht f md derivaci v bodé yo € R, g m4 derivaci
v bodé xg € R, yo = g(x0) a g je v bodé zp spojita. Potom
(fo9) (o) = f'(y0)g' (x0) = [ (9(x0)) ¢' (o),
je-li vyraz na pravé strané definovan.

Véta 4 (O derivaci inverzni funkce). Necht f je spojitd a ryze monoténni v intervalu
I a necht a je vnitinim bodem I. Ozna¢me b := f(a). Potom

(a) je-li f'(a) € R*\ {0}, pak (£1)" (b) = 73

(b) je-li f'(a) = 0a f je rostouci (respektive klesajici), pak (ffl)/ (b) = oo (respektive
(f7) (b) = —o0).
Véta 5. Necht redlnd funkce f je spojitd zprava v bodé a € R a existuje limg_,q, f/(2).

Pak existuje f! (a) a plati
fi() = lim /().
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Piiklady

1. Vypoctéte derivace (i jednostranné) nasledujicich funkei

(a) f(z)=|z|
ResSeni: Vanzura 4.12
(b) f(z) =z |z|

Reseni: Vanzura 4.13

()
fl@)=q A-2)2-2), [L,2]

Reseni: Vanzura 4.19

(d) f(z) = |sin® z|
Reseni: Vanzura 4.16

(e) f(x) = arccos ﬁ

Reseni: Vanzura 4.17

(f) f(2) = [z]sin*(r2)

Reseni: Vanzura 4.18

(g) f(x)=max{min{cosz,3},~5}
ResSeni: Pocetni piiklady k cviceni na strance prednasejiciho, strana 13.
http://www.karlin.mff.cuni.cz/“pick/2012-2013-ZS-cviceni.pdf

| =z, x € (—00,0]
f(z) —{ m(l+2), [0,00)

Reseni: Vanzura 4.21

(i)
arctan x, x| <1
fle) = { Tsignz + 52, |z| > 1

Reseni: Vanzura 4.22
(j) f(x) = arcsin (sinz)
ResSeni: Vanzura 4.26

(k) f(z) = [In|z|]

Reseni: Vanzura 4.31



