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Teorie

Definice 1. Necht f je realnd funkce a a € R. Jestlize existuje
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pak tuto limitu nazyvame derivaci funkce f v bodé a. Znacime
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Véta 2 (Aritmetika derivaci). Necht a € R a necht f a g jsou funkce definované na
n&jakém okoli bodu a. Necht existuji f'(a) € R* a ¢'(a) € R*.

(a) Plati
(f £9)'(a) = f'(a) £ ¢'(a),
(b) Je-li alespon jedna z funkei f, g spojitd v bodé a, pak
(f9)'(a) = f'(a)g(a) + f(a)g'(a),
(¢) Je-li funkce g spojitd v bodé a a navic g(a) # 0, pak

I\ (g = F'(@)g(a) — f(a)g'(a)
<g> (a)= g(a)? ’

vzdy je-li vyraz na pravé strané definovan.

Véta 3 (O derivaci slozené funkce). Necht f md derivaci v bodé yo € R, g m4 derivaci
v bodé zp € R, yo = g(xo) a g je v bodé xy spojitd. Potom

(fo9) (z0) = f'(y0)g'(w0) = ' (9(0)) ¢’ (x0),
je-li vyraz na pravé strané definovan.

Véta 4 (O derivaci inverzni funkce). Necht f je spojitd a ryze monoténni v intervalu
I a necht a je vnitinim bodem I. Ozna¢me b := f(a). Potom

(a) je-li f'(a) € R*\ {0}, pak (/)" (b) = #(a;

(b) je-li f'(a) = 0a f je rostouci (respektive klesajici), pak (f_l)/ (b) = oo (respektive
(1) (b) = —o0).
Véta 5. Necht redlnd funkce f je spojitd zprava v bodé a € R a existuje limg_q, f'(z).

Pak existuje f! (a) a plati
fi(a) = lim f'(z).
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Leva strana analogicky.



Priklady

1. Vypoctéte derivace (i jednostranné) nasledujicich funkei

(a) f(z)=lz|
(b) f(z) =z |z|
(c)
-z x € (—00,1)
f(z) = { (1-2)(2—2), 1,2]
—(2—2), (2,00)
() fla) = |sin®
(e) f(x) = arccos ﬁ
() f(z) = [z] sin®(7z)
(g) f(z) = max{min{cosz, 3}, —3
: (=00, 0]
xZ, x € (—00,
f(z) = { In(1 + =), [0, 00)
(i) o
arctan z, z| <
Jw) = { Tsignz + 231, |z > 1

(j) f(z) = arcsin (sinz)

(k) f(z) =[In|z||



