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Teorie
Véta 1. Necht {a,} je posloupnost s kladnymi ¢leny, spliujici podminku

. Ap+41
lim 2 — A,

n—00 QU

Pak také
lim a, = A.

n—o0

Nebude-li tvrzeni dokazdno na prednasce, musite jej byt schopni dokazat sami.

Véta 2. Necht {a,} je redlnd posloupnost, jejiz vsechny ¢leny jsou kladné.

dale plati, ze
. An+1
lim

n—+00  Qp

<1

Potom plati, ze

lim a, =0.
n—4o00

Dukaz nepiimo vyplyne v kapitole o fadédch.

Véta 3. Pokud ¢ je raciondlni ¢islo a lim,—,~ a, > 0 (a je vlastni), potom

lim al = (lim a,)?.

Pokud ¢ je kladné racionalni &islo, limy, oo an, = 0 a a,, > 0, potom

lim af = 0.
n—o0

Necht

Definice 4. Necht {a,}nen je posloupnost redlnych ¢isel. Rekneme, Ze posloupnost
{bk}ren je vybrand z posloupnosti {an},en neboli, ze posloupnost {by}ren je pod-
posloupnost posloupnosti {a,}nen, jestlize existuje rostouci posloupnost pfirozenych

¢isel {ny} takova, ze by = ap, pro vsechna k € N.

Véta 5 (O limité vybrané posloupnosti). Necht {a, },en je posloupnost redlnych ¢isel a
necht lim,, oo a, = A. Necht posloupnost {by}ren je vybrana z posloupnosti {a, }nen-

Véta 6 (O limité a usporaddni). Necht {an}tneny a {bn}nen jsou dvé posloupnosti

redlnych éisel a necht lim, .o a, = A € R a lim,, oo b, = B € R.
(a) Jestlize A < B, potom

dnpeN Vn>ng: a, <b,.



(b) Jestlize
dngeN Vn>ng: ay > by,

pak A > B.

Véta 7 (O dvou policajtech). Necht {a, }nen, {bn}nen @ {¢n tnen jsou tii posloupnosti
realnych ¢isel, spliujici

(i) 3noeN VneN, n>ng: ay, <c, < by,

(i) limp—o0 ap = limb, = A € R.

Pak
lime, = A.
Fakta
1. (a)
|
lim = =0
n—+4oo N
(b) proa >1je
lim — =0
n——+oo n!
(c) Prog>0aa>1
nB
lim — =0
n—+oo a’
(d) Pro a > 0 (tj. libovolné velké) a pro 8 > 0 (tj. libovolné malé)
1 (0%
lim — " = 0.
n—-+oo nIB
2. Necht a > 0.
) B, va=1 ©) B, vne=1
1 T = 1 Iy ' p—
®) e, V=1 @I, Yol = oo
Priklady
1. Spoctéte limitu
(a) ngr-il-loo 2" (C) lim _1 ’
N n——+oo 2
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(e) a,b,c>0
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(f)
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n+2)2 — (n+ 1)2)ntl

n—oo \| ((n+1)3 —n3 — 3n2)n-1

3. Dokazte fakta (1)(a-c) a (2)(a-d)



