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Teorie

Definice 1. Nechtf funkce f je definovdna na neprazdném otevieném intervalu I.
Rekneme, ze funkce F' je primitivni funkce k f na I, jestlize pro kazdé x € I exis-
tuje F'(z) a plati F'(z) = f(x).

Pozndmka 2. e [af =a [ fproacR)\ {0},
e 0-[fC[O-f.
e Maji-li f,g primitivni funkce, pak [(f+g) = [f+ [g.
o Je-li [ f neprazdnd, pak [ f — [ f={c;c € R}.

Véta 3 (O substituci). (i) Necht F' je primitivn{ funkce k f na (a,b). Necht ¢ je
funkce definovana na (a,3) s hodnotami v intervalu (a,b), kterd ma v kazdém
bodé t € (a, 3) vlastni derivaci. Pak
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(ii) Necht funkce ¢ méd v kazdém bodé intervalu (a, 3) nenulovou vlastni derivaci a
©((a, 3)) = (a,b). Necht funkce f je definovdna na intervalu (a,b) a plati
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/ F@)dz = Gy~ (x)) na (a,b).

Véta 4 (Integrace per partes). Necht I je neprazdny otevieny interval, F' je primitivni
funkce k f na I a G je primitivni funkce ke g na I. Pak plati

/9($)F($)d$ =G(x)F(x) — /G(IL‘)f(l’)dl’ na I.

Pokud je f navic spojitd na I, pak mnoziny na obou stranich rovnosti jsou neprazdné.

Priklady

Hint
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Piiklady
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kde ¢(z) je vzdélenost ¢isla x od nejblizsiho celého ¢isla.

10. Dokazte, ze je-li P(x) polynom stupné n, pak

/P(Cv)ea"”dm =e" [PSU) _ P +-F (_1)nPn(1:)] +c

/P(m) cos axdr = smaaa: P(z) — " + pranke +
cos azr P"(z) P®) ()
CL2 [P,<$) - a2 + a4 - +c
. —cosax P'(z) PW(x)
P(x)sinazdx = — P(z) — " s +
; p P(s)
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11. Necht f(x) je monoténni spojité funkce a f~!(z) jeji inverzni funkce. Dokazte,
ze pokud [ f(x)dz = F(z) + ¢, pak [ f~l(z)dz =z f ' (z) — F(f~(x)) +c
Domaci tlohy

1. Naucte se definici primitivni funkce, stejnomérné spojitosti, priklad funkce, ktera
neni stejnomérné spojitd, Riemannova integralu.



