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Teorie

Definice 1. Necht funkce f je definovdna na neprazdném otevieném intervalu 1.
Rekneme, ze funkce F' je primitivni funkce k f na I, jestlize pro kazdé x € I exis-
tuje F'(x) a plati F'(z) = f(z).

Poznamka 2. 1. Ne kazda funkce mé primitivni funkeci (napt. signz).
2. Primitivni funkce je spojita.

3. Hledani primitivni funkce se nazyva integraci a primitivni funkce se nékdy nazyva
neurcity integral.

Véta 3 (Rovnost az na konstantu). Nechf F' a G jsou primitivni funkce k funkci f na
otevieném intervalu I. Pak existuje ¢ € R takové, ze F'(z) = G(z) + ¢ pro kazdé = € I.

Véta 4 (Existence primitivni funkce). Necht f je spojita funkce na otevieném neprazdném
intervalu I. Pak f md na I primitivni funkci.

Véta 5 (Linearita neurcitého integralu). Necht f md na otevieném intervalu I primi-
tivni funkci F', funkce g ma na I primitivni funkci G a «, 8 € R. Potom funkce aF'+ G
je primitivni funkef k af + Bg na I.

Poznamka 6. e Je-li F' primitivni funkce k f na intervalu (a, b), zapisujeme tento
fakt jako F' = [ f na (a,b), F(x) = [ f(z), € (a,b), nebo F(z) = [ f(x)dz,
x € (a,b)

e Je-li f funkce na (a,b), znacenim [ f rozumime mnozinu viech primitivnich funkef

k f na (a,b).

e Je-li f redlnd funkee, znacenim [ f rozumime mnozinu vSech funkei F, které jsou
primitivni k f na kazdém otevieném intervalu obsazeném v defini¢nim oboru f.

Pozndmka 7. 1. Znaceni [ f tady znamend mnozinu primitivnich funkei, F' = [ f
znamenad, ze F' je primitivni k f.

2. Je-li X vektorovy prostor nad R, A, B C X a a € R, pak znacime

aA ={aa;ac A}, A+B={a+bacAbec B}

3. Je-li f funkce na otevieném intervalu I, mnozina [ f je obsazena ve vektorovém
prostoru RY viech redlnych funkci na I. Pak Vétu 5 miizeme zapsat jako [(af +
Bg) Da [ f+ 3 [gnal. Délena I plati

e [af=af fproacR)\{0},



e 0-[fC[O-f.
e Maji-li f, g primitivn{ funkce, pak [(f+g)=[f+ [g.
e Je-li [ f neprézdnd, pak [ f— [ f={c;ceR}.

Véta 8 (Integrace per partes). Necht I je neprdzdny otevieny interval, F' je primitivn{
funkce k f na I a G je primitivni funkce ke g na I. Pak plati

/g(x)F(a:)dm = /G x)dx na I.
Pokud je f navic spojitd na I, pak mnoziny na obou strandch rovnosti jsou neprazdné.
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