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Teorie

Véta 1 (O derivaci slozené funkce). Necht f mé derivaci v bodé yy € R, g m4 derivaci v
bodé zo € R, yo = g(x0) a g je v bodé z( spojitd. Potom

(f09) (z0) = f'(y0)d'(x0) = £ (9(0)) ¢ (o),
je-li vyraz na pravé strané definovan.
Véta 2 (L’Hospitalovo pravidlo). (a) (verze “3”) Necht a € R*, necht

lim f(z)= lim g(z) =0

r—a+ T—a+

a necht existuje

o)
z—at g'(x)
Potom
f(z) f'(z)

(b) (verze “i”) Necht a € R*, necht

lim |g(x)| = o0

r—a+

a necht existuje
f'(z)

s—at ¢'(2)

Potom ,
lim @ = lim f(x>
e gla) e g(a)

Analogicka tvrzeni plati pro limity zleva.

Véta 3 (O limite derivaci). Necht funkce f je spojita zprava v bodé a a necht lim, .., f'(x) =|j
A € R*. Pak f! (a) = A.



Derivace:

1 1
(arcsinz)’ = i (Inz)" = -
(«") = na"™! ( v -1 (sinhx)" = coshx
arccos ) = ——
(sinz)" = cosx v1—a? (coshz)" = sinhz
: 1 1
(cosx) = —sinz (arctanz)’ = (tanhz)' =
1+ 2?2 h?
(tanz)" = ! -1 COil '
~ cos?x (arcctg) = e (cothzx) = D
-1
(COt Qj)/ = Sm2 . (ex)l = e Clb — 6blna
Priklady
Pomoci L’Hospitalova pravidla spoctéte nasledujici limity
1. , 4
sin ax
e sin bx lin% Z/0-2)
2.
" 1 — cos z?
im————
z—0 22 sin x? 5.
3. . . . 1/x2?
. arcsin2x — 2arcsin lim (arcsm xr )
im
z—0 3 z—0 €T
Najdéte (jednostranné) derivace nasledujicich funkei
6. 9.
x x <0
= x)=|ln|x
@ ={ e 250 F(a) = In |
7 10.
) = o)
11—z r <1
: x) = —z)(2—x <z<
; fa)=q (1=2)2-2) 1<z<2

f(z) = Vsina? —(2— ) r>2
11. Naleznéte A, B € R, aby na R platilo:

1 1 !
A+ x — arctanz + (5(1 + 2?) arctan z — §m) (In(1 + 2?) — 1)]

= (Az — B)(arctanz) In(1 + 2?)



