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Teorie

Véta 1 (Nutnd podminka konvergence). Je-li Y7 | a,, konvergentni, pak lim,, . a, = 0.

Véta 2 (Linearita mnoziny konvergentnich fad). (a) Necht a € R\ {0}. Potom

oo oo
Z a, konverguje & Z a-a, konverguje.
n=1 n=1

(b) Necht fady >0, an a Y - b, konverguji. Pak konverguje také fada Y - | (an + by,).

Véta 3 (Srovndvaci kritérium pro konvergenci fad). Necht >°°°  a, a Y .o by, jsou dvé fady s
nezdpornymi ¢leny. Necht existuje ng € N takové, Ze pro vSechna n € N, n > ng plati a,, < by,.
Potom

(a) >-o°, b, konverguje, pak Y-, a, konverguje,
(b) >0, an diverguje, pak >~ a, diverguje.

Véta 4 (Limitn{ srovndvaci kritérium pro konvergenci fad). Necht >°°  a, a Y .-, b, jsou dvé
fady s nezdpornymi ¢éleny. Necht
a
lim — = K € R*.

(a) Jestlize K € (0,00), pak

o0 o0
Zan konverguje & b, konverguje.

n=1 n=1
(b) Jestlize K = 0, pak
o0 o0
Z b, konverguje = Z a, konverguje.
n=1 n=1

(c) ) Jestlize K = oo, pak

o0 o0
Z a, konverguje = Z b, konverguje.
n=1 n=1

Véta 5 (Cauchyovo odmocninové kritérium). Necht > ° | a,, je fada.

(a) Jestlize plati
Jqe(0,1) IngeN VneN, n>ng: Vlan| <gq,

pak > 7 | a, konverguje absolutné;



(b) jestlize limsup 3/|a,| < 1, pak 3o | a,, konverguje absolutné;

(c) jestlize lim {/]a,| < 1, pak 3.0 | a, konverguje absolutné;

(d) jestlize lim sup T\L/m > 1, pak {a,} nekonverguje k 0, a proto >~ | a,, diverguje;

(e) jestlize lim,, .o ¥/|an| > 1, pak {a,} nekonverguje k 0, a tedy S°°°_, a,, diverguje.
Véta 6 (d’Alembertovo podilové kritérium). Necht > °°  a, je Fada.

(a) Jestlize plati
|an+1| <

— b

Jd¢e(0,1) IngeN VneN, n>ng

|an|
pak Y >° | a, konverguje absolutné;

(b) jestlize lim sup % <1, pak Y7 | a, konverguje absolutng;

(c) jestlize lim,,— o ‘a”+‘1| <1, pak Y77 | a,, konverguje absolutné;

|a

(d) jestlize lim,,— o % > 1, pak {a,} nekonverguje k 0, a tedy > -, a,, diverguje.

Piiklady

Urcete, zda nésledujici fady konverguji.
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