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2. Cviceni

1. Urcete soucet nasledujicich rad.

2) i {;Jr (—;l)"]

n=1

> 1
Z(z+n)(z+n+1) , ~2€CAN

n=1

2. Vysetfete (absolutni) konvergenci nasledujicich fad.
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3. Ukazte, ze nasledujici fady maji uvedené soucty
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4. Zjistéte, zda nasledujici fady (absolutné) konverguji
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5. Vysettete (absolutni) konvergenci nasledujicich Fad.
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6. Dokazte nasledujici tvrzeni.
[e.e]

a) Rada Z(a:m_l — xy,) konverguje pravé kdyz konverguje posloupnost (z,,).
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b) Pokud Z:vn konverguje a xz, > 0, tak konverguje i Za:
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¢) Pokud konverguje fada Zazn a x, > 0, tak konverguje i Z n V.
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7. Formalni Caychyiv soucin fad Z an a Z b, je definovin jako Z Z ap bn_k-
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a) Dokazte, ze pro libovolné o € R: 2 ( —t | = :
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b) Spoctéte Cauchyiv soucin ( E E . Co lze Fict o konvergenci této fady?
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. Pokud vynechame z fady Z — v8echna n, kterd obsahuji ve svém dekadickém rozvoji alespon jednu
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devitku, tak tato fada jiz konverguje.
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Vyéetfete (absolutni) konvergenci nasledujicich alternujicich fad.
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Budiz (a,)52, nerostouci posloupnost nezapornych realnych ¢isel. Dokazte:
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a) Z an, konverguje — Z 2ka/2k konverguje.
n=0
o
b) Z ap konverguje = 731—>H<}o (na,) = 0
n=0
Ukazte, ze :
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Spoctéte soucty nasledujicich fad
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Urcete konvergenéni radius mocninnych fad
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a) Dokazte Cauchyovo (=Leibnitzovo, kondenzacéni) kriterium: Bud (ay)2, nerostouci posloupnost
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realnych ¢isel. Pak Z an, konverguje, pravé kdyz Y o2 | 2"agn konverguje.
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b) Ukazte pomoci tohoto kritéria:
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Vysetiete konvergenci néasledujicich tad:
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kde p > 0,¢q > 0 jsou dana realna &isla. Ukazte taky, Ze soucet fady v a) je mensi nez

T+ 2

o
Leibnitz: Necht posloupnost (b,)5°; je nerostouci a konverguje k nule. Pak fada Z(—l)”bn konverguje.
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Dirichlet: Necht fada Z a, méa omezené ¢astetné soucty a necht posloupnost (b,)22; je monotonni a
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konverguje k nule. Pak Z anby, konverguje.
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Abel: Necht rada Zan je konvergentni a necht posloupnost (b,)s2; je monotonni a omezend. Pak
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Zjistéte, zda konverguji nasledujici rfady:
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