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7. cvičeńı - Rozd́ıly odmocnin

Spočtěte následuj́ıćı limity:

1. lim
n→∞

sin(
nπ

4
), 2. lim

n→∞

√
n2 + n−n, 3. lim

n→∞
3
√
n+ 1− 3

√
n, 4. lim

n→∞
n
√
n2 + 2n + 3n,

5. lim
n→∞

(−1)n
√
n(
√
n+ 1−

√
n), 6. lim

n→∞
3
√
n3 + 1− 2

√
n2 + 1, 7. lim

n→∞
n
√
n.

8. Necht’ an a bn jsou dvě posloupnosti takové, že existuj́ı limn→∞ an = A ∈ R
a limn→∞ bn = B ∈ R. Rozhodněte o platnosti následuj́ıćıch tvrzeńı:
A) A ≤ B ⇒ ∃n0 ∀n ≥ n0 : an ≤ bn,
B) an < bn ⇒ A < B.

9. Pro každé A ∈ [0,∞] sestrojte posloupnosti {an}n∈N a {bn}n∈N tak, že

lim
n→∞

an = 0, lim
n→∞

bn =∞ a lim
n→∞

anbn = A.

10*. Dokažte Stolzovu větu (diskrétńı analogie l’Hospitalova pravidla). Necht’
{an} je posloupnost reálných č́ısel a {bn} je rostoućı posloupnost splňuj́ıćı limn→∞ bn =
∞. Necht’ A ∈ R∗ a plat́ı

lim
n→∞

an+1 − an
bn+1 − bn

= A.

Pak plat́ı limn→∞
an
bn

= A.


