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21. cvičeńı - Pr̊uběh funkce 1

Vyšetřete pr̊uběhy těchto funkćı:

1.|x|+ arctan(|x− 1|), 2.
x3√

|x4 − 1|
, 3.|(1− x2)e−x|.

Řešeńı př́ıklad̊u lze nalézt na
https://www2.karlin.mff.cuni.cz/∼kuncova/1213 analyza/PrubFR.pdf
4. Dokažte (napřiklad vyšetřeńım vhodného pr̊uběhu funkce), že plat́ı:

ex ≥ 1 + x pro všechna x ∈ R,

sinx ≤ x pro všechna x ∈ [0,∞),

cosx ≥ 1− x2

2
pro všechna x ∈ R,

sinx+ tanx > x pro všechna x ∈ (0,
π

2
).

5. Dokažte, že pro všechna x, y ∈ R plat́ı

| sinx− sin y| ≤ |x− y| a | arctanx− arctan y| ≤ |x− y|.
6. Dokažte, že funkce je konvexńı na intervalu I, právě tehdy, když

∀x, y ∈ I, ∀α ∈ (0, 1) : f(αx+ (1− α)y) ≤ αf(x) + (1− α)f(y).

Grafy funkćı v programu Mathematica.

https://www.karlin.mff.cuni.cz/~kaplicky/doc/nmma101/prubehy1.nb

