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Derivace, pr̊uběh funkce a Taylor̊uv polynom

18. cvičeńı - Derivace funkce

Zderivujte následuj́ıćı funkce a určete definičńı obor derivace:

1. x2e−x2

, 2. log
(x2 − 1

x2 + 1

)
, 3. f(x) = x2 sin

( 1
3
√
x

)
pro x ̸= 0 a f(0) = 0,

4. log(log sinx), 5. xlog x, 6. arccos(1− x2), 7. xxx

.

8. Pro funkci f(x) = arcsinx−arccos(
√

1− x2) dokažte, že f(0) = 0 a spočtěte f ′
+(0) a f ′

−(0).

9. Dokažte, že arctanx+ arctan
1

x
=

π

2
sgnx pro x ̸= 0.

10. Dokažte, že arctanx = arcsin
x√

1 + x2
.

11. Necht’ f : R → R. Rozhodněte o platnosti následuj́ıćıch tvrzeńı (tedy
sestrojte protipř́ıklad, nebo to dokažte či odkažte na větu z přednášky):

(i) ∃f ′(0) ∈ R ⇒ f je v 0 spojitá.

(ii) ∃f ′(0) ∈ R∗ ⇒ f je v 0 spojitá.

(iii) f je v 0 spojitá ⇒ ∃f ′(0) ∈ R∗.

12. Sestrojte funkci f : R → R tak, že f ′(x) existuje vlastńı pro všechna x ∈ R,
ale funkce f ′ neńı spojitá v 0.


