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17. cvičeńı — Trochu těžš́ı př́ıklady

Spočtěte následuj́ıćı limity:

1. lim
n→∞

(
1 +

1√
n4 + 2n3 −

√
n4 + 1

)n

2. lim
x→0

log(x2 + ex)

log(x4 + e2x)
,

3. lim
x→0

esin 2x − earcsin x

tanx
, 4. lim

n→∞
sin

(
2π

√
n2 + 1

)
, 5. lim

x→1

(
1 + sin(πx)

)cotan(πx)
6. lim

x→∞
x
(π
4
− arctan

x

x+ 1

)
, 7. lim

x→0+
x log x.

8. Nechť f : R → R a pro každé y ∈ R je limx→y f(x) = 0. Rozhodněte zda plat́ı
následuj́ıćı tvrzeńı

(1) f(R) = {0}
(2) f je spojitá v R
(3) f je omezená v R
(4) f je omezená na každém omezeném intervalu I ⊂ R

9. Nechť f : R → R a pro každé y ∈ R je limx→y f(x) = 0. Potom je množina
{x ∈ R; f(x) ̸= 0} spočetná. Dokažte.

10. Pro danou spočetnou množinu M ⊂ R sestrojte funkci f : R → R takovou,
že f je nespojitá právě v bodech množiny M a pro každé y ∈ R je limx→y f(x) = 0.


