Uvod do komplexni analyzy — cviéeni 6

1)Pomoci Cauchyovy véty spoctéte

a) [°7 e~ /2e~ "y, integrujte e~ /2 ptes obdélnik — R, R, R+it, — R+
it a uvazujte R — oo. ([ e /2dx = v/2r)

b) [* e /2 costadz.

¢) [y sina’dx, [ cosx?dr, integrujte ¢'# pies hranici kruhové vy-
seCe 0 < [z] < Ral0< Argz < /4 a uvazujte R — oo.

d) ;7 222 dx integrujte <= pres hranici oblasti {Imz > 0}NB(0, R)\
B(0, l/R) a uvazujte R — 0.

e) [y e tda.

2)Necht p(z) = ¢,2™ + -+ - c12 + ¢ je polynom stupné n.
a)Necht ¢ jsou redlna ¢isla. DokaZte nerovnosti

/f2 dx</\f IR

f2( >da:s/ ()20,
b)Dokazte
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c)DokaZte tyto nerovnosti i pro komplexm Ck.

3)Necht je funkce f holomorfni na mnoziné {z € C : |z| < R} a spojita
na mnoziné {z € C: [z| < R}, R > 0. Dokaite, ze [ f(2)dz =0, kde
o(t) = Re™, t € ]0, 27].

4)Nechtf mé funkce f spojitou komplexni derivaci na oteviené mnoziné
Q a necht je T' C Q trojuhelnik s hranici 7. Pouzijte Greenovu vétu k

dikazu tvrzeni
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