MATICOVA REPREZENTACE HOMOMORFISMU
(zcela nejzakladnéjsi teorie v bodech)

e Matici homomorfismu f : V. — W wvzhledem k biazim B a C, ozn. Ay c,
najdeme dle definice takto:
[. urc¢ime obrazy vektori baze B v homomorfismu f,
IT. urc¢ime soutadnice téchto obrazi vzhledem k bézi C,
ITI. tyto souradnice napiSeme ve stejném poradi do sloupct hledané matice.

Pozn. 1: ve sloupcich matice Ay, p ¢ jsou tedy soufadnice (f(b;))c
Pozn. 2: je-li baze C kanonicka, je krok II. trivialni.

e Maticovy zapis homomorfismu
Necht V, W jsou vektorové prostory nad polem T, dale B, C' po radé baze
téchto prostorii, f : V' — W homomorfismus, A;.p ¢ matice homomorfismu f
vzhledem k bazim B a C; potom pro kazdy vektor v € V je

(f(D)¢ = Appo - (0)p

e Matice endomorfismu [ prostoru V wvzhledem k bizi B je vlastné matice
homomorfismu f : V' — V vzhledem k bazim B, B.

e Matice prechodu
Necht B, C jsou dvé béaze téhoz vektorového prostoru V'; potom

matice prechodu od béze B k bazi C' =
= matice identického automorfismu prostoru V' vzhledem k bazim B, C.
Pozn. 1: struéné zapsano: Pp ¢ = Aia;B,c -

Pozn. 2: krok I. je trivialni.



e Transformace souradnic
Necht B, C jsou dvé baze téhoz vektorového prostoru V' a Pp ¢ je matice pre-
chodu od béaze B k bazi C'; potom pro kazdy vektor v € V je

(T)e = Ppc- (V)5 -

Pozn.: matice pfechodu od C' k B je matice Pg’lc, tj. Pg,lc = Pc .

Proto (7)) = Pp & (T)¢ -

e Matice homomorfismu vzhledem k riznym bazim
Necht U, V jsou vektorové prostory nad tymz polem T, dale B, L jsou béze U
a C, M jsou baze V. Necht je dan homomorfismus f: U — V.

Potom pro matice Ay, ar a Ap.pc homomorfismu f vzhledem k vyznacenym
bézim plati:
Arvm = Pon - Apseo - Pri,

jak je patrné z nasledujictho schématu:
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e Matice slozeni homomorfismiu
Necht U, V, W jsou vektorové prostory nad tymz polem T, dale B, C, D po
fadé jejich baze, Ay matice homomorfismu f : U — V vzhledem k bazim B, C,
déle A, matice homomorfismu ¢g : V' — W vzhledem k bazim C, D, potom
Ay - Ay je matici homomorfismu fog: U — W vzhledem k bazim B, D.
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Afog = Ag - Ag

Pozn. 1: podrobnéji (s vyznacenim béazi): A¢og.p.p = Ag.c,p - Af;B,C -

Pozn. 2: (f o g)(¥) = g(f(?)).
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