NMFM310, téma 6: Poissoniiv proces

Priklad 1:

Ukazte, Ze exponencialni rozdéleni je rozdéleni bez paméti, tj. Ze pro ndhodnou veli¢inu Y s expo-
nencidlnim rozdélenim plati
P(Y >s+h|lY >s)=P(Y > h).

Priklad 2:

Ukazte, ze soucet k nezéavislych nadhodnych veli¢in s exponenciadlnim rozdélenim s parametrem A\,
tedy s hustotou f(z) = Ae™**, 2 > 0, ma Erlangovo (gamma) rozdéleni s parametry \ a k, tedy
s hustotou

gk(x) = 1) aFlem A g > 0.

Priklad 3:

Ovéite, Ze pro Poissontv proces {N(t),¢ > 0} plati nasledujici rovnosti:

P(N(t+h)=k+1|N(t)=k) =Ah+o(h),
P(N(t+h)=k|N(t)=k)=1— A+ o(h),
P(N(t+h)>k+1|N(t) =k) =o(h),

kde pro funkeci o(h) plati limy, o % =0.

Priklad 4:

Mate Poissoniiv proces {N(t),t > 0} s intenzitou A = 1. Jaké je pravdépodobnost, Ze v ¢asovém
intervalu [0, 4] nenastala zadna udalost a zarovenl v ¢asovém intervalu [2,5] nastaly alesponn dvé
udélosti?

Simulace Poissonova procesu
Ovéite, 7e nasledujici algoritmus generuje Poissontiv proces s intenzitou A > 0 na intervalu [0, 7.

Krok 1: Generujme hodnotu nahodné veli¢iny S, kterd ma Poissonovo rozdélen{ s parametrem
AT. Toto bude celkovy pocet udalosti na intervalu [0, T7.

Krok 2: Vygenerujme celkem S nezéavislych nahodnych veli¢in s rovnomérnym rozdélenim na
intervalu [0, T]. Setfidme je do neklesajici posloupnosti a tuto neklesajici posloupnost vezméme za
¢asy udalosti. Poissonoviv proces je pak odpovidajici ¢itaci proces.



