Cviceni z teorie pravdépodobnosti 1

12. konvergence v distribuci (k normélnimu rozdélent)

1. ovéreni Ljapunovovy podminky pro CLV
2. primy vypocet charakteristické funkce a limitni prechod

1. Necht X, ~ R(—n,n),n € N jsou nezavislé redlné ndhodné veliciny. Ukazte, Ze normovany soucet
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konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu.
2. Necht X,,,n € N jsou nezdvislé n.v. s exponencidlnim rozdélenim se stiedni hodnotou EX, = n.
Ukazte, ze normovany soucet

konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu.
3. Necht X,,,n € N jsou nezdvislé n.v. s exponencialnim rozdélenim se stfedni hodnotou EX,, = /n.

Ukazte, ze normovany soucet
1 n
- > (Xp = V)
konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu. k=1
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4. Necht X,,,n € N jsou nezdvislé n.v. s exponencidlnim rozdélenim se stiedni hodnotou EX, = n?.
Ukazte, ze normovany soucet

1 )
g 2K = )
konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu. k=1
5. Necht X,, ~ R(—n,n),n € N jsou nezdvislé redlné ndhodné veliciny. Ukazte, Ze normovany soucet

1 n
DXk
konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu. k=1
6. Necht X,, ~ R(—+/n,/n),n € N jsou nezdvislé realné ndhodné veliciny. Ukazte, Ze normovany soucet
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konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu. k=1
7. Necht X,,,n € N jsou nezdvislé redlné ndhodné veliciny s hustotou f(z) = 1

movany soucet L&
— > kX
konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu. k=1
8. Necht X,, ~ N(—n,n),n € N jsou nezavislé realné ndhodné veliciny. Ukazte, Ze normovany soucet

1 n
- > (Xi+ k)
konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu. k=1
9. Necht X,, ~ Po(n),n € N jsou nezdvislé redlné ndhodné veliciny. UkaZte, Ze normovany soucet

% > (X — k)
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Ukazte, Ze nor-

konverguje v distribuci a zjistéte jeho limitu.

Necht Y, 1, ... Y, € Lo jsou nezdvislé, kdykoli n € N. Oznacme X, ; = Y, — EY, 1 € Lo,

kn kn
Zn= Yar,  an=EZ,  v.d)=) EX,."
k=1 k=1

1. Pokud v,(2) — 1 a v,(24 6) — 0 pro n — oo a ngjaké 6 > 0, pak Z,, — a, — N(0,1) v distribuci.
2. Pokud v,(2) ~ 0%b% > 0a 3§ > 0 takové, ze v,(240) = o(b*°), pak Z4=92 — N(0,¢?) v distribuci.
3. Pokud v,(2) — 0 pro n — oo, pak Z,, —a,, — 0 v pravdépodobnosti (i v L,), a tedy také v distribuci.



