Cviceni z teorie pravdépodobnosti 1

8. podminénd stredni hodnota spojena s transformaci

nepiimy vypocet podminéné stiedni hodnoty pii podminovéani spojitou regularné zavislou veli¢inou

. podminovani veli¢inou s rozdélénim, které je smeési diskrétniho a spojitého

3. podminénd hustota (vzhledem k sou¢inu o-koneénych mér), podminéné rozdélent

- W

Necht X,V jsou nezdvislé n.v. s hustotou f(z) = e “1j,5¢. Spoctéte Ele | X + Y.
Necht X,Y jsou nezévislé n.v. s hustotou f(z) = e *1j,~q). Spoctéte E[X||X — Y], E[X?||X —Y].
Necht XY jsou nezévislé n.v. s hustotou f(z) = e *1j~0. Spoctéte E[X||X — Y| A 1].
Necht ndhodnd veli¢ina Y mé rovnomeérné rozdéleni na intervalu (0,1) a ndhodnd velicina X ma za
podminky Y = y geometrické rozdéleni s parametrem y, tedy P[X = k|Y = y] = y(1 — y)*, k € Ny.
Najdéte

(a) rozdéleni n.v. X,

(b) podminéné rozdéleni Py |x.
Necht n.v. Z mé Poissonovo rozdéleni s ndhodnym parametrem U, pfitom U mé exponencidlni
rozdéleni se stfedni hodnotou 1. Najdéte rozdéleni (nepodminéné) n.v. Z a spoététe E[U|Z = k.

Necht X € Li(Q, A, P)aY,Z: (Q,A) — (E,£). Necht Y = Z plati na mnoziné [Y € B] = [Z € (],
kde B,C € £. Pak skoro jisté plati

EX|Y] - liyep = E[X|Z] - 1izeq)-
Necht X, Y majf sdruzenou hustotu fxy. Oznacme fy(y) = [ fxy(z,y)dz. Pak

EGX, V)Y =y] = fG(‘”’y}J;)&(x,y) dz

plati pro Py-sv. y.

Necht X : (2,4, P) — (5,8, Px) aY : (QAP) — (E,E Py). Jeli 0 < fxy = ~XY na SQE,

d(p®v)
coz prehlednéji muzeme zapisovat v diferencialni podobé nasledujicim zptsobem

dPX7y = fX7y d([,b X l/) na S X (c/',

kde p, v jsou o-koneéné miry po fadé na nésledujicich méritelnych prostorech (S,S) a (F,E). Pak
Py ma hustotu fy vzhledem k v, tj. dPy = fy dv na &£, ve tvaru

K@) = [ fxy(@y) du(@) - 1 rey o) dute) <oo]
a podminénou hustotu X za podminky Y vzhledem k u ® v dostaneme ze vzorce

_ Ixy(zy)

fxy(zy) = 0 Ly @)>0-

Podminéné rozdéleni X za podminky Y pak dostaneme napi. volbou

C(B,y) = [ fxyy(zly) dp(z) - 1y >0 + Px(B) - 1y (y)=0]



