1. Urcete (a dokazte!) jaké mnoziné se rovnaji tyto pruniky:
a’) ﬂ?:1(72 - #7 O)a b) mzozl [7717 #)7 C) ﬂ;.lc:2(7n7 ﬁ]v d) ﬂle({n} U [100 -n, 101 - n])

2. Nechf
M ={z €R; 2 < 2? < 16z}.

Urcete sup M, inf M, max M a min M (nemusite ovérovat).

3. Bud
2

S = {(1 + COS(nﬂ'))m; n e N} .

Dokazte, ze sup S = 2.

Naznak reSeni.
1b) Prvni interval je obsazen ve vsech dalsich...
n

1c) Posloupnost 5 je klesajici a konverguje k 1, takze by mélo vyjit (=2, 1]. Ovéfme. Ziejme

—n < -2 <1< 2 takze (—2,1] C (—n, 5] pro viechny n > 2. Obrécend inkluze: Necht z
patif do kazdé mnozin z priiniku a pro spor, nechf 2 < —2 nebo 2 > 1. V prvnim pifpadé = nepati
do prvniho intervalu a tudiz ani do pruniku, coz je spor. V druhém piipadé potiebuji najit n € N,
aby %7 < . To vede na podminku n > —%5, takZe napi. pro ¢islo k := | %5 | + 1 € N plati, ze

x & (—k, %], coz je opét spor.
2) Stadci rozsifrovat definici mnoziny, tj. vyfesit nerovnice. Podobné piiklady si snadno vytvofite
sami - pouzijte k tomu vase nej(ne)oblibenéjsi funkce.
3) Posloupnost 1 + cosnm osciluje mezi 0 a 2. Posloupnost #2”71 je rostouci a konverguje k

1. Podle jedné z definic suprema, pro libovolné € > 0 potifebujeme najit nyg € N tak, aby platilo
(ny > 2 —€.

To nelze, pokud élen 1 4 cos(mng) je nula, takze ng musi byt sudé. Potom potiebujeme zarucit
platnost nerovnosti ,
# >2—c.
TLO + 2710 -1
Takze muzeme vyfesit nerovnost vzhledem k ng. Pamatujte ale, ze sta¢i odhad, takze pokud se
nabizi néjaké zjednoduseni tim, ze néjaky zanedbatelny ¢len vynechdte nebo piridéite (tak aby se
zachoval smér nerovnosti), je dobré to udélat. Zde se nabizi pouzit

2n3 S 2n3 _ ng 2:2 1_ 1 2
n(2)+2n071 ng+2n0+1 ng+ 1 ng+1, °

Takze postacuje vyfesit nerovnost

ktera uz je snadna.



