Pozorné si pre¢téte zadani, zejména nad kterym télesem se pocita. Test ode-
vzdavejte i se zadanim. Mizete pouzivat jakékoliv zdroje, kromé pomoci ostat-
nich student.

Maximum je 29 bodu. K vysledku se pri¢te polovina z bodt za domaci tlohy
1-5, tj. max. 10 bodu. Celkové je tfeba alespon 23 bodii.

Piiklad 1. (4 body) Urlete levy a pravy vrchol, hodnost a nulitu bilinedrni
formy f : Z3 x Z3 — Zs, jejiz matice vzhledem ke kanonické bazi je
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P¥iklad 2. (4 body) Matice bilinearni formy f : R? x R? — R vzhledem k bézi
B je A. Urcete matici f vzhledem k bazi C, je-li
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P¥iklad 3. (4 body) Uréete signaturu bilinearni formy f : R* x R* — R, jejiz
matice vzhledem k jisté bazi je
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P#iklad 4. (9 bodfl) Uvazujme bilinedrni formu f : Z x Z2 — Zs, jejiz matice
vzhledem ke kanonické bazi je
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(a) (2 body) Najdéte vrchol f.

(b) (1 bod) Najdéte bazi B néjakého doplitku nalezeného vrcholu a urcete
matici g = f|(B) vzhledem k B.

(¢) (4 body) Najdéte polarni bazi g (nepouzivejte metodu symetrickych
aprav).

(d) (2 body) Najdéte polarni bazi P bilinearni formy f. Urcete matici f vzhle-
dem k P, hodnost a nulitu f.

P¥iklad 5. (8 bodt) Uvazujme vektory vi, Vs, v3 v unitdrnim prostoru R? se
standardnim skalarnim souc¢inem.

Vi1 = (2, 1, —2),V2 = (O7 17 —1),V3 = (0, —2,0).



(a) (4body) Najdéte ortogonalni bazi o1, 02, 03 prostoru R3 takovou, ze (o1, ...,0;) =
(vi,...,v;)y proi=1,23.

(b) (2 bod) Najdéte ortonormalni bazi nj, ny, n3 takovou, ze n; € (0;), i =

1,2,3.

(b) (1 bod) Uréete ortogonélni projekci vektoru vs na prostor (vi, va).
(

(¢) (1 bod) Uréete ortogonélni doplnék prostoru (vi,va) v prostoru R3.



