Reseni

48) ...

49) N\? =31+ 2, {z,2?}.

50) A2 — 6\ +38, {22, 2}

51) 22+ X\ — 1, {1/2,/]=]}.

52) 9N — 1, {Vz,1/¥x}.

53) X2 +6A+9, {73,273 In|z|}.

54) A2, {1,In|z]|}.

55) A2 — 2\ + 2, {xsin(In|z]), z cos(In |z|)}.

56) \> + 06X+ 11X 46, {o7', 272 2%}

57) X3 =\, {z,1/z,1}.

58) A2 — 62+ 12\ — 8, {22, 22 Inxz, 2% In*2}.

59) A3 + A, {1,sin(In |x|), cos(In |z|)}.

60) N — 3\ 4+ A2 —3, {1/, |z|V3, |z| Y3}

61) \* —10\% {1,In|z|, 2'°}.

62) N+ 2702 + 2 + 1, {1/z,|2|"?sin(v/3/2 - In|z|), |2|7Y/2 cos(v/3/2 -
In |z])}.

63) A3+ 42248, {1, Snlnrt) cosllna®)y

64) A2 —7TA2+ 25\ — 39, {2*, 2?sin(Inz?), z* cos(In 2?) }.

65) A2+ 3i\ — 2, {]z| 7%, |z| 7%}

66) \? — 20i\ — 100, {]z|", |z|"% In|z|}.

67) A2 —2v2X\ +3 =0, {|z| V2sin(lnz), |z|V2 cos(In z)}.

68) Charakteristicky polynom A\*4+\—12 méa koteny 3 a —4, fundamentalni
systém je 2% a x7*. Partikuldrni Feseni hledame ve tvaru y,(z) = (alnz +
b) cos(lnz) + (cInz + d)sin(Inz). Dostavame ¢ = 1/10, a = —13/10, b =
—29/425 a d = 181/850. Vsechna feSeni jsou

11 +181 in(In 7) 131 +29 (Inz) + 3+d
—Inz+ — |sin(lnz) — [ =Inx 4+ — | cos(lnz) + cz° + —
10 850 10 425 xt’
z € (0,400).

69) Charakteristicky polynom 2\* — 5\ + 3 ma kofeny 1 a 3/2, funda-

mentalni systém je z a z/z. Partikularni feseni hledame ve tvaru y,(z) =
az’?Inz (a =3/2,3=0, k=1, m = 0). Dostavame a = 1, viechna Fesenf
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tedy jsou
rvrlnz + cx + dry/x,
x € (0,+00).

70) Charakteristicky polynom A? + 1 m4 kofeny =i, fundamentalni sys-
tém je cos(lnx), sin(Inz). Partikularni feSeni hledame ve tvaru y,(z) =
Inz(asin(lnz) + beos(lnz)) (« =0, 8 =1, k = 1, m = 0). Dostavame
a =1, b =0, vSechna TeSeni tedy jsou

Inz(asin(lnx) + beos(lnx)) + esin(Inz) + d cos(ln x),

z € (0,4+00).

71) Charakteristicky polynom A\* — X\ — 6 m4 koifeny 3 a —2, fundamentalni
systém je z®, 1/2%. Partikularni feSent hledame ve tvaru y,(z) = (alnz+0b)a?
(o =2,8=0,k=0, m=1). Dostavame a = 4, b = 3, vSechna feSeni tedy
jsou

(4Inx + 3)2* + ca™? + da®,
z € (0,+00).
72) Eulerova rovnice, substituujeme x = €', dostavame

t

t+1

2 =2+ 2=

Ocekavame FeSeni ve tvaru c(t)e’ + d(t)te!, variaci konstant ziskavame c(t) =
— [ #5dt = =t +In|t + 1|, d(t) = [ 75dt = In|t + 1. Tedy

y(x)=z(n|l+Inz| —Inz)+xnhzln|l+Inz|+cxr +drinz.

73) Eulerova rovnice, substituujeme z = e, dostavame

et

2" —32"4+37 — 2= ——.
2+1

Ocekavame Teseni ve tvaru c(t)e'+d(t)te'+ f (t)te!, variaci konstant ziskavame
1) = [ Zqdt = Larctgt, d(t) = [—pidt = L2 + 1], c(t) =
[ 5 #dt = 5(t — arctgt). Tedy

1 1 1
yp(z) = 5&3(111:6 —arctglnz) — zln 3 In|In®z + 1| 4+ z In? 3 arctgIn z.

74) Je tieba ukazat, Ze viechny funkce |z|* In" |z| (pro p¥islusna r a \) resi
rovnici a ze tyto funkce jsou linearné nezavislé. Dilkaz je obdobny dikazu
véty o fundamentalnim systému pro rovnice s konstantnimi koeficienty. ...
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75) Provedte substituci z(t) = y(e') a pouZijte vétu o specidlni pravé
strané pro rovnice s konstantnimi koeficienty.

76) Mame-li feseni y; na (0, +00) a definujeme yo(z) := y1(—z) pro z < 0,
dostavame

Elyal(2) = Elyi(=2)] = f(=2) = f(2),

tedy polynomy rq, 79 jsou stejné na kladné i zdporné poloose.
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