Teoretictéjsi tulohy
19. Dokazte Tvrzeni 1.
20. Nacrtnéte chovani soustavy =’ = Ax s konstantni matici A, pokud A je

podobné matici
A 0
0 Ao

Rozliste piipady: (a) Ay > 0> Ag, (b) 0> Ay > Ao.
21. Vypoctéte exponencialu matice

a —b

(0 )
(pokud mozno bez rutinniho pfechodu na Jordantv tvar). Na¢rtnéte chovani
FeSeni soustavy s vySe uvedenou matici; jak se lisi pripady a > 0, a < 0 a
a=07?
22. (a) Spocitejte pitmo z definice e'4, vite-li, ze A% = —1.
(b) Ukazte, ze A% = —I implikuje o(A) C {4, —i}.
(c) Pomoci (a) urcete fundamentélni matici soustavy v’ = Au, je-li

2 =5 8 —12
1 -2 4 -8
A= 0 0 2 =5
0 0 1 =2

23. (a) Spocitejte piimo z definice €4, vite-li, ze A% = I, ¢ > 0.

(b) Ukazte, ze A? = ¢*I implikuje o(A) C {c, —c}.

(c¢) Pomoci bodu (a) najdéte fundamentalni matici pro systém v’ = Au, kde
3 -3
6 6
-3 3

/ et dt
0

vite-li, Zze matice A ma pouze zéporné vlastni ¢isla. (Pro¢ konverguje tento
integral?)

25. Ukazte, ze [sin(tA)]" = Acos(tA) a [cos(tA)] = —Asin(tA).

A—

24. Vypocitejte
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26. Najdéte vSechna feseni soustavy Y” = AY pro

-2 1 0
A= 0 -2 0
0 0 -1

pomoci maticového sinu a cosinu.
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