Reseni

9) Pocatek je jediny stacionarni bod. (Linearizace davéa asymptotickou sta-
bilitu, pokud navic f'(0) > 0 a ¢’(0) > 0.) Oznacime G(z) = [ g(£)d¢ a
definujeme V = G(x)+y?/2. Potom (pfi znaceni Véty 3) je Q vzdy omezen4,;
V = —f(x)g(z), tedy R = QN {z =0} a protoze 2/ # 0 pro z = 0, y # 0,
je M rovno pocatku, ktery je tak globalné asymptoticky stabilni.

10) Protoze V = —8V (22 + 2% < 0, je M = R = {0} U E, kde E je
elipsa® {x? + 2y? = 10}. Je-li 7y ruzny od pocdtku, pak 0 ¢ w(zo), (nebot
V' ma v 0 lokdlni maximum); tedy w(z¢) C E. Dokonce nutné w(zy) = F a E
je periodicky orbit (elementarni tivahy nebo uzitim Poincaré-Bendixsonovy
véty).

11) Volime V = 2%/3 + 42, tedy V = —22%. Dile R = Q, N {z = 0},
ovSem M je pouze pocatek, ktery je tak (globalné) asymptoticky stabilni
diky uloze 5.

12) V =22 4+ 42, V = —4z*; déle analogicky jako v tloze 11.
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