Ijlohy na centralni varietu a jeji aproximaci.
1. Ukazte, ze systém

ma centralni varietu ¢(z) = 0. Ukazte, ze

0, 2<0
o) = {exp(—l/?xQ), x>0

je také centralni varieta. Naleznéte dalsi centralni variety.
2. Ukazte, ze (z4dnd) centralni varieta systému

o=ty =y ta’

neni analytickd v okoli 0.

3. Piedpoklddejte situaci m = n =1, tj. A =a > 0, B = —b < 0. Necht
f, g jsou C? a necht ¢ je C? funkce, splitujici M¢ = 0 a ¢(0) = 0. Ukazte,
ze nutné ¢’'(0) = 0 a vyjadrete ¢”(0) pomoci derivaci funkci f a g. (Navod:
Tayloruv rozvoj.)

4. Necht F'(z) je spojitd na okoli 0, F(0) = 0 a necht F(z) = az"+O(z" ),
x — 0, kde a # 0, n € N. Vysetfete stabilitu bodu 0 pro rovnici 2’ = F(x).
5. Vysetiete stabilitu pocatku pro systém

= xy, y = —y+ 22
6. Vysetiete stabilitu pocatku pro systém

= xy, y = —y — 22
7. VySetiete stabilitu pocatku pro systém
— e, y =" —e¥.
8. Vysetiete stabilitu pocatku pro systém

¥ =ysinx + xsiny, y =In(1 —y) + sin 2°.

9. Vysetiete stabilitu pocatku pro systém

/ —_—

= 2% — day + v, y = —10y + 2%y* + 2°.
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10. Vysetiete stabilitu poc¢atku pro systém

, —

o =ar’ + 2%y, Y =—y+yitay -2

kde a € R je parametr.
11. Vysetiete stabilitu pocatku pro systém

.T/ — y2 + 23,
Y =—y+a’
7 =2z —2°
12. Uvazujte systém
= yv
y' = yu
' = —u+ 2% + 2298
v = —v+y? + 20%)°

Ukazte, ze existuje centralni varieta tvaru u = ¢(x,y), v = ¥ (z,y). Aproxi-
mujte ji vhodnou kvadratickou funkci. Vysettete stabilitu poc¢atku pro puvodni
systém.

13. Uvazujte systém

= —y+at+yz

l’—yz

TY — 2

!
T
/
Y
Z/

Oveéftte, ze existuje c.v. tvaru z = ®(z,y). Aproximujte ji vhodnou kvadrat-
ickou funkci. Vysettete stabilitu redukované rovnice pouzitim véty o stabilité
Hopfovy bifurkace.
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