
Řešeńı dú
7. sada

5.e) Spočtěte integrál∫
C

(x+ y)dx− (x− y)dy

x2 + y2
,

kde C je kladně orientovaná1 kružnice o poloměru a > 0 v R2 se
středem v 0.

Řešeńı. Při parametizaci kružnice ϕ(t) = (a cos t, a sin t), t ∈ [0, 2π],
dostaneme

ϕ′(t) = (−a sin t, a cos t),

T (ϕ(t)) =
(a cos t+ a sin t,−a cos t+ a sin t)

a2 cos2 +a2 sin2 t

T (ϕ(t)).ϕ′(t) = (− sin t cos t− sin2 t− cos2 t− cos t sin t)

= −(1 + sin 2t)∫
C

(x+ y)dx− (x− y)dy

x2 + y2
= −

∫ 2π

0
(1 + sin 2t)dt = −2π.

1Ob́ıháme proti směru hodinových ručiček.
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