
Řešeńı dú
5. sada

2.b) Spočtěte integrál ∫ 1
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Řešeńı. Předně integrál konverguje, nebot’ pro f(x) :=
ln( 1

x)
1−x2 =

− lnx
(1−x)(1+x) plat́ı

f(x) ∼= − lnx, x→ 0+, f(x) ∼=
1

2
, x→ 1−

a funkce lnx je integrovatelná na (0,+ε), ε > 0 s primitivńı funkćı
x lnx− x na (0,+∞).

Dále použijeme vzorec pro součet geometrické řady a dostaneme∫ 1
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=
+∞∑
k=0

∫ 1

0
−x2k lnx dx.

Posledńı rovnost plyne z Léviho věty, nebot’ −x2k lnx > 0 na (0, 1),
tud́ı̌z částečné součty tvoř́ı rostoućı posloupnost nezáporných funkćı.
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Celkově tedy máme∫ 1
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