Reseni DU

10. sada
(f) Vysetiete pribéh funkce
2z
f(x) = arccos e
(1) Plati
2x 2 2
—1< <l ©-1—-xr<2zx<l4+2rr<e
1+ 22

& -1-22-20<0A0<1+2?2-22 —(1+2)2<0A0<(1—2)%
Jeliko# posledni sada nerovnosti plati vzdy, pak D(f) = R. V&imnéte si, ze —(1+2)? = 0 nebo 0 = (1 —z)?
jen pro x = =£1.
(2) Funkce g(x) = arccosz i h(z) =

(3)

2x

Tig2 Jsou spojité, tudiz i f = goh jespojitd (na svém definiénim oboru).

. T
mgrfoof(x) = arccos0 = 5

(4) Funkce f neni sud4, lichd ani periodicka.

(5)
f@)=0ehz)=1e22r=1+2220=1-2)cz=1

f(0) = arccos0 = g

(6) Pfipomenme, zZe ¢'(x) existuje jen pro z € (—1,1). Z bodu (1) tedy vime, Ze pro x # +1 z véty o derivaci
slozené funkce plati
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_ e ee (-1
H%’ x € (—oo0,—1)U(1,400).

Vidime, ze f'(z) # 0 a ze f je klesajici na (—1,1) a rostouci na z € (—oo,—1) U (1,400). Déle z véty o
limité jednostranné derivace mame

fo(1) = lim f(z) =1,
FL(1) = lim f'(z) = —1,
fr(=1) = lim f(z) = -1,

fL(=1):= lim f'(z)=1.

Tudiz f nema derivaci v bodech 1. Vidime, Ze bod —1 je bod lokalniho i globalni maxima , f(—1) = m,
a ze 1 je bod lokalniho i globalniho minima , f(1) = 0. Tudiz obor hodnot f je H(f) = [0, 7].
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(7) Pro druhou derivaci plati
4x

f(z) = m, r e (—1,1),
f(z) = —(1_;11;2)2, x € (—oo,—1) U (1, +00).

Tudiz f je konvexni na (—oo,—1) a na (0,1). Je konkdvni na (—1,0) a na (1,+4o0). Inflexni bod je jen
jeden, a to [0, §]. Te¢na ma piedpis y(z) = f'(0)z + f(0) = 2z + 3.
(8) Asymptoty jsme spocetli uz v bodé (3). Vidime, ze asymptota v +o0c0 i v —o0 je piimka y = 7.



