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Sada příkladů 6

Primitivní funkce I. Nalezněte následující primitivní funkce na maximálních možných intervalech. Určete i tyto
intervaly.

Základní integrály.∫
(x4 + 3x3 + 2x) dxa)

∫ (
1−x
x

)2
dxb)∫

2x+1−5x−1

10x dxc)
∫
tan2 x dxd)∫

cos2 x dxe)

Výsledky1: a) x5

5 + 3x4

4 +x2, b) x−1/x−2 ln |x|, c) 2−x/(5 ln 2)−2.5−x/ ln 5, d) tanx−x, e) (x+sinx cosx)/2.

Intregrály na substituce.∫
1

x2−x+2
dxa)

∫
xe−x

2
dxb)∫

1
ex+e−x dxc)

∫
ln2 x
x dxd)∫

tanx dxe)
∫

1√
1−x2(arcsin x)2

dxf)∫ √
1 + x2 dxg)

∫
1

1+cosxdxh)∫
1

sinx dxi)

Výsledky: a) 2 arctan((2x− 1)/
√
7)/
√
7, b) −e−x2

/2, c) arctan ex, d) ln3 x/3, e) − ln | cosx|, f) −1/ arcsinx,
g) (x

√
1 + x2 + ln |

√
1 + x2 + x|)/2, h) tan(x/2), i) ln(tan x

2 ).

Intregrály na metodu per partes. V příkladech g) a h) nalezněte rekurentní vztah.∫
ex(x3 + 2x+ 1) dxa)

∫
e3x cos 2x dxb)∫

x3a−x
2
dx, a > 0c)

∫
lnx dxd)∫

x arctan(x+ 1) dxe)
∫

x
cos2 x

dxf)

♠ ∫ x2 arccosx dx (1 bod)g) In :=
∫
cosn x dx, n ∈ Nh)

Jn :=
∫

dx
(1+x2)n

, n ∈ Ni)

Výsledky: a) ex(x3 − 3x2 + 8x− 7), b) e3x(2 sin 2x+ 3 cos 2x)/13, c) −a−x2 (x2 ln a+1)

2 ln2 a
, d) x lnx− x,

e) 1
2

(
x2 arctan(1 + x) − x + ln(x2 + 2x + 2)

)
, f) x tanx + ln | cosx|, h) In = n−1

n sinx cosn−1 x + 1
nIn−2, i)

Jn+1 =
x

2n(1+x2)n
+ 2n−1

2n Jn.

Příklady označené ♠ můžete odevzdávat na dalším cvičení jako domácí úkol. Body za dú se počítají do aktivity
za cvičení.

1Výsledky jsou bez aditivní konstanty
1


